Unidad 9.

Andalisis de funciones vy representacion de curvas

1. Analisis grafico de una funcion

Aplica la teoria

Ll Dada la siguiente gréfica, analiza todas sus caracteristicas,

es decir, completa el formulario de los 10 apartados.

AY
[-) y = log, (x*+1)
X

Solucion:

Tipo de funcioén: logaritmica.

2. Dominio: Dom(f) = (-1, +e0)

3. Continuidad: es continua en todo el dominio.
4.
5

. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni res-

Periodicidad: no es periddica.

pecto del origen O(0, 0)

. Asintotas:

* Verticales: x = — |
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

* Eje X: 0(0, 0)

* Eje Y: 0(0, 0)

Signo:

* Positiva (+): (0, + o)
* Negativa (-): (-1, 0)

. Maximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:

* Creciente (7): (1, +o0)

* Decreciente (N): &

. Puntos de inflexién: no tiene.

Curvatura:
* Convexa (V): &
» Coéncava (N): (=1, +e0)

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = R = (oo, +20)
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Al Dada la siguiente gréfica, analiza todas sus caracteristicas,

es decir, completa el formulario de los 10 apartados.
AY

Solucion:

o U1 AW N —

. Tipo de funcién: racional.

. Dominio: Dom(f) = R = (=0, — 1) U (=1, I) U (I, +0)
. Continuidad: es continua en todo el dominio.
. Periodicidad: no es periddica.
. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y
. Asintotas:
* Verticales: x =— 1, x = |

* Horizontales: y = |
* Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

* Eje X: no lo corta.

* Eje Y: A0, - 1)

Signo:

¢ Positiva (+): (oo, —1) U (I, +o0)
* Negativa (-): (-1, I)

. Maximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: A(0, — 1)

* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:

* Creciente (7): (—oo, —1) U (=1, 0)
* Decreciente (N): (0, I) U (I, +o0)

. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
* Convexa (V): (oo, = 1) U (I, +o0)
* Céncava (N): (=1, 1)

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = (=eo, =1] U (I, +o9)
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2.

Analisis de funciones polindmicas

Piensa y calcula

4
Halla los puntos de corte con el eje X de la funcién y = 2x* —XT y estudia su multiplicidad.

Solucion:

x = 0 doble.

4

2X2_X_:0:>8X2_X4:0:>(8—x2)x2=O:> x=2\/§simple.

4
x=-2V2 simple.

Aplica la teoria

Analiza y representa las siguientes funciones completando
el formulario de los 10 apartados.

Ely=x-
)S
Solucion: "
y' =334
y" = 6x
le = 6 . )
I. Tipo de funcién: polinémica. 10. Recorrido o imagen:
. o Im(f) = R = (<o, +eo)
2. Dominio: Dom(f) = R = (—co, +e0)
3. Continuidad: es continua en todo el dominio.
4. Periodicidad: no es periddica. ENy=3x-x
5. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
6. Asintotas: Solucién:
* Verticales: no tiene. y' =3-3¢
* Horizontales: no tiene. A
* Oblicuas: no tiene. yr=-6
I. Tipo de funcién: polinémica.
7. Corte con los ejes:
} 2. Dominio: Dom(f) = R = (—co, +00)
" Eje X:A(=2,0), 0(0, 0). B2, 0) 3. Continuidad: es continua en todo el dominio.
* Eje ¥: 0(0, 0) 4. Periodicidad: no es periddica.
Signo: 5. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
* Positiva (+): (=2, 0) U (2, +<0) 6. Asintotas:
* Negativa (-): (—e, =2) U (0, 2) * Verticales: no tiene.
8. Maximos y minimos relativos: * Horizontales: no tiene.
« Maximo relativo: A(-2V3/3, 16V3/9) * Oblicuas: no tiene.
* Minimo relativo: B(Z\/§/3, —|6\/§/9) 7. Corte con los ejes:
) « Eje X: A(-\'3, 0), 0(0, 0), B(3, 0)
Monotonia: Eie Y: 0(0, 0)
* Eje Y: O(0,
« Creciente (7): (—ss, —2Y3/3) U (2V3/3, +<) Sig'n N
« Decreciente (N): (—-2V3/3, 2V3/3) « Positiva (+): (e, —\'3) U (0, V3)
9. Punto de inflexién: O(0, 0) « Negativa (-): (_\/E, 0) U (\/i, +00)
Curvatura: 8. Maximos y minimos relativos:
» Convexa (V): (0, +eo) * Maximo relativo: C(I, 2)
* Concava (N): (-, 0) * Minimo relativo: D(— 1, —2)
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Monotonia:

* Creciente (2): (—1, 1)

* Decreciente (\): (oo, —1) U (I, +0)
9. Puntos de inflexién: O(0, 0)

Curvatura:

» Convexa (U): (—ee, 0)

» Céncava (N): (0, +<0)

VX

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = R = (o=, +o0)

KNy =¥

Solucion:

y
y
y
I. Tipo de funcién: polinémica.
2. Dominio: Dom(f) = R = (—co, +e0)
3. Continuidad: es continua en todo el dominio.
4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
6. Asintotas:

* Verticales: no tiene.

* Horizontales: no tiene.

* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:

* Eje X: 0(0, 0)

* Eje Y: 0(0, 0)

Signo:

* Positiva (+): (0, +c0)

* Negativa (-): (—oo, 0)
8. Maximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: no tiene.

* Minimo relativo: no tiene.

Monotonia:

* Creciente (7): R = (—oo, +0)

* Decreciente (\): &
9. Punto de inflexién: O(0, 0)

Curvatura:

» Convexa (V): (0, +e)

» Coéncava (N): (-, 0)
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VX

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = R = (~oo, +20)

KWy = 40X

Solucion:

. Tipo de funcién: polindmica.

. Continuidad: es continua en todo el dominio.
. Periodicidad: no es periddica.
. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y

4
Y
y
I
2. Dominio: Dom(f) = R = (—eo, +c0)
3
4
5
6

. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.

7. Corte con los ejes:

* Eje X: A(=2, 0), O(0, 0), B(2, 0)

* Eje Y: 0(0, 0)

Signo:

* Positiva (+): (=2, 0) U (0, 2)

* Negativa (-): (—o0, —=2) U (2, +o0)

8. Maximos y minimos relativos:

« Méaximo relativo: C(—\2, 4), D(\2, 4)
* Minimo relativo: O(0, 0)

Monotonia:

* Creciente (7): (—co, —\/E) U (O, \E)

* Decreciente (Y): (—\/5, 0) U (\E, +00)

9. Puntos de inflexién: E(—\/ZB, 20/9), F(\/z/3, 20/9)

Curvatura:
» Convexa (V): (—\/2/3, \/ZB)
» Céncava (N): (—oo, —\E) U (\E, +00)

AY

¥

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = (=, 4]
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Rlly-=x-2¢

Solucion:

y' =4 - 6x*
y" = 12x* = 12x
y" =24x— 12
I. Tipo de funcién: polinémica.
2. Dominio: Dom(f) = R = (—co, +c0)
3. Continuidad: es continua en todo el dominio.
4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: no es simétrica ni respecto del eje Y, ni
respecto del origen O(0, 0)
6. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: 0(0, 0), A(2, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
Signo:
* Positiva (+): (oo, 0) U (2, +0)
* Negativa (-): (0, 2)
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: B(3/2, —27/16)
Monotonia:
* Creciente (7): (3/2, + )
* Decreciente (\): (-0, 3/2)
9. Puntos de inflexién: C(0, 0), D(I, —1)

Curvatura:
* Convexa (U): (=20, 0) U (I, +0)
» Coéncava (N): (0, I)

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [-27/16, +c0)
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X3
KNy=5 %

Solucion:

yl

=x*-4

y" = 2x

y/l
l.
. Dominio: Dom(f) = R = (—oo, +0)

o U1 A W BN

/=2

Tipo de funcién: polinémica.

. Continuidad: es continua en todo el dominio.
. Periodicidad: no es periddica.
. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)

. Asintotas:

* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.

* Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

« Eje X: A(-23, 0), 0(0, 0), B(2V/3, 0)
« Eje Y: 0(0, 0)

Signo:

« Positiva (+): (—2V3, 0) U (213, +e)
« Negativa (-): (o0, —2V3) U (0, 2V3)

. Méximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: C(—2, 16/3)

* Minimo relativo: D(2, —16/3)
Monotonia:

* Creciente (7): (=0, —2) U (2, +o0)

* Decreciente (\): (-2, 2)

. Punto de inflexion: O(0, 0)

Curvatura:
* Convexa (U): (0, +0)

* Céncava (N): (—oo, 0)

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = R = (-, +)

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas
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3. Analisis de funciones racionales

Piensa y calcula

Halla mentalmente las raices del denominador de la funcion y =

Solucion:
X—1=0=>x=-1,x=1

Aplica la teoria

Analiza y representa las siguientes funciones completando

el formulario de los 10 apartados.

xt+ |

ERy-=

X

Solucion:

,_xz—l
Yy = %
e 2
y _X3
m__i
y = X4

|. Tipo de funcién: racional.

2. Dominio: Dom(f) = R — {0} = (=2, 0) U (0, +0)

3. Continuidad: es discontinua en x = 0, donde tiene una
discontinuidad de |.* especie de salto infinito.

4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
6. Asintotas:
* Verticales: x = 0
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: y = x
7. Corte con los ejes:
* Eje X: no lo corta.
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
* Positiva (+): (0, + o)
* Negativa (-): (—o, 0)
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: A(— 1, —2)
* Minimo relativo: B(l, 2)
Monotonia:
* Creciente (7): (—oo, —1) U (I, +0)
* Decreciente (N): (-1, 0) U (O, I)
9. Puntos de inflexion: no tiene.
Curvatura:
* Convexa (V): (0, +)

* Coéncava (N): (-, 0)
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X3

xt— |

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = (=, =2] U [2, +<)

2|

10 PR
y X
Solucion:
X+
X2
y' = _2
X3
6
m— _9
y 4

I. Tipo de funcién: racional.
2. Dominio: Dom(f) = R — {0} = (=2, 0) U (0, +0)
3. Continuidad: es discontinua en x = 0, donde tiene una
discontinuidad de |.* especie de salto infinito.
4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
6. Asintotas:
* Verticales: x = 0
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: y = x
7. Corte con los ejes:
* Eje X: A(-1, 0), B(l, 0)
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
¢ Positiva (+): (=1, 0) U (I, +0)
* Negativa (-): (-0, —1) U (0, I)
8. Maximos y minimos relativos:
* Méximo relativo: no tiene.

e Minimo relativo: no tiene
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Monotonia:
* Creciente (): (—oo, 0) U (0, +o0)
* Decreciente (\): &

9. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
» Convexa (U): (oo, 0)
* Concava (N): (0, +o0)

AY

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = R = (oo, +20)
|

Ky =

Monotonia:
* Creciente (7): (—oo, —1) U (=1, 0)
* Decreciente (N): (0, 1) U (I, +o0)

9. Puntos de inflexién: no tiene.

Curvatura:
» Convexa (U): (—eo, — 1) U (I, +o0)
* Concava (N): (-1, 1)

A

VX

— | Ll ___=

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = (=0, =17 U (0, +o)

x—|

12 WS

XZ
Solucion:
fo_X=2

X3

= |
Solucion:
,_ 2
T ey
,_ 6x*+2
y = 0= 1)}
"o 2453 + 24x
(= 1)*
I. Tipo de funcioén: racional.
2. Dominio:
Dom(f)=R—{=1, 1} = (o0, = 1) U (=1, 1) U (I, +0)
3. Continuidad: es discontinua en x = —1, x = |, don-

de tiene una discontinuidad de |.* especie de salto in-
finito.

4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y
6. Asintotas:
* Verticales: x = -1, x = |
* Horizontales: y = 0
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: no lo corta.
* Eje Y: A0, - 1)
Signo:
* Positiva (+): (—eo, — 1) U (I, +e0)
* Negativa (-): (-1, I)
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: A(0, — )

¢ Minimo relativo: no tiene.
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__ 6x—24

X5

. Tipo de funcién: racional.
2. Dominio: Dom(f) = R — {0} = (-, 0) U (O, +o0)

3. Continuidad: es discontinua en x = 0, donde tiene una

discontinuidad de |.* especie de salto infinito.

4. Periodicidad: no es periddica.

5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni res-

pecto del origen O(0, 0)

. Asintotas:

* Verticales: x = 0
* Horizontales: y = 0

* Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

* Eje X: A(l, 0)

* Eje Y: no lo corta.
Signo:

* Positiva (+): (I, +o0)

* Negativa (-): (==, 0) U (O, I)

. Maximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: A(2, 1/4)

e Minimo relativo: no tiene.

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas
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Monotonia:

* Creciente (7): (0, 2)

* Decreciente (\): (o0, 0) U (2, +o0)
9. Punto de inflexion: B(3, 2/9)

Curvatura:

» Convexa (V): (3, +0)

» Coéncava (N): (=<, 0) U (0, 3)
AY

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = (~eo, 1/4]

3x
m}"xz+|

Solucion:

,_ . 3%-3
- (XZ I I)Z

L, 6xX—18x
- (Xz + |)3

e 18x*—108x* + 18
(2 + 1)’

y

I. Tipo de funcién: racional.

2. Dominio: Dom(f) = R = (—co, +e0)

3. Continuidad: es continua en toda la recta real R
4. Periodicidad: no es periddica.

5. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
6. Asintotas:

* Verticales: no tiene.
* Horizontales: y = 0
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: 0(0, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
Signo:
* Positiva (+): (0, + o)
* Negativa (-): (—oo, 0)
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: A(l, 3/2)

* Minimo relativo: B(— I, —3/2)
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[ 14 V&

Monotonia:
* Creciente (2): (-1, I)
* Decreciente (N): (oo, —1) U (I, +o0)

. Puntos de inflexién:

0(0, 0), C(-V3,-3V3/4), D(3, 3V3/4)
Curvatura:

* Convexa (U): (—\/3, 0) U (\/E, +00)

« Céncava (M): (—s, —\'3) U (0, V3)

AY

VX<

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [-3/2, 3/2]

2|

X_
2_4

X

Solucion:

—__ 6bx
O — 4)?
18X+ 24

Yy = (X2_4)3

_ 72x° + 288x
(¢ —4)*

. Tipo de funcién: racional.

. Dominio:

Dom(f) = R —{-2,2} = (o0, =2) U (=2, 2) U (2, +)

. Continuidad: es discontinua en x = =2, x = 2, don-

de tiene una discontinuidad de |.* especie de salto in-
finito.

. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y

. Asintotas:

* Verticales: x =—-2,x =2
* Horizontales: y = |

* Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

* Eje X: A(-1, 0), B(l, 0)

* Eje Y: C(0, 1/4)

Signo:

* Positiva (+): (—o0, =2) U (=1, ) U (2, +)
* Negativa (-): (-2,—1) U (I, 2)
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8.

Maximos y minimos relativos:
» Mdximo relativo: C(0, 1/4)

e Minimo relativo: no tiene.

Monotonia:

* Creciente (7): (o, —2) U (-2, 0)
* Decreciente (\): (0, 2) U (2, +o0)
Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:

* Convexa (U): (=0, =2) U (2, +o0)
» Céncava (N): (-2, 2)

v

i

I

I

i

'

]
-------- N DR RO .

'

T

v

'

]

1

ll

'

|

!

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = (=0, 1/4] U (I, +c0)

4. Analisis de funciones irracionales

Piensa y calcula

Halla mentalmente el dominio de la funcién y = Vx* — 4

Solucion:

X*—420>x=4=>x=-2,x=2
Dom(f) = (e, ~2] U [2, +°)

Aplica la teoria

Analiza y representa las siguientes funciones completando

el formulario de los 10 apartados.
Ky = V4-x

Solucion:

Ay

"

y

y

l.
2.
3.

"n —

I

C 4(4-x)V4-x
_ 3

8(4 - x)*\4 — x
Tipo de funcién: irracional.
Dominio: Dom(f) = (—co, 4]
Continuidad: es continua en todo el dominio. En x = 4
tiene una discontinuidad de 2.* especie.

4. Periodicidad: no es periddica.

. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni res-

pecto del origen O(0, 0)

. Asintotas:

* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.

* Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

* Eje X: A(4, 0)
* Eje Y: B(0, 2)
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Signo:
* Positiva (+): (—co, 4)
* Negativa (-): @

. Méximos y minimos relativos:

* Méaximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:

* Creciente (7): &

* Decreciente (\): (—oo, 4)

. Puntos de inflexiéon: no tiene.

Curvatura:
* Convexa (V): &
» Céncava (N): (—oo, 4)

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [0, +<)

9. Andlisis de funciones y representacién de curvas
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Ky =Vx'+4

Solucion:

,_ X
V= Tea
"y 4
VT e 4N+ 4
" 12x
I. Tipo de funcién: irracional.
2. Dominio: Dom(f) = R = (—oo, +0)
3. Continuidad: es continua en toda la real R
4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y
6. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas:y = —x,y = x
7. Corte con los ejes:
* Eje X: no lo corta.
* Eje Y: A(O, 2)
Signo:
* Positiva (+): R = (—oo, +o0)
* Negativa (-): &
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: A(0, 2)
Monotonia:
* Creciente (2): (0, +o0)
* Decreciente (\): (—oo, 0)
9. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
» Convexa (U): R = (—oo, +o0)

» Céncava (N): &

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [2, +o0)

Blogue II. Analisis
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KAy =X -1

Solucion:
. X
A x— |
v |
Y T e V=1

3x

" —

4 =N =1
I. Tipo de funcién: irracional.
2. Dominio: Dom(f) = (oo, — 1] U [I, +0)

3. Continuidad: es continua en todo el dominio. En
x =—1, x =1 tiene una discontinuidad de 2.* especie.

4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y
6. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas:y = —x,y = x
7. Corte con los ejes:
* Eje X: A(-1, 0), B(I, 0)
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
* Positiva (+): (—oo, —1) U (I, +0)
* Negativa (-): @
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (2): (I, +c0)
* Decreciente (\): (—oo, —1)
9. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
* Convexa (V): &

» Céncava (N): (-0, — 1) U (I, +0)

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [0, +°)
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Ky =V4-¥

Solucion:

" X

VT Na—e

. 4
12x

T @
I. Tipo de funcién: irracional.
2. Dominio: Dom(f) = [-2, 2]

3. Continuidad: es continua en todo el dominio. En
x = =2, x = 2 tiene una discontinuidad de 2.* especie.

4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y
6. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: A(-2, 0), B(2, 0)
* Eje Y: C(0, 2)
Signo:
* Positiva (+): (-2, 2)
* Negativa (-): &
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: C(0, 2)
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (7): (-2, 0)
* Decreciente (\): (0, 2)
9. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
*» Convexa (V): &
» Céncava (N): (-2, 2)

Py

Es una semicircunferencia.

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [0, 2]
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3
EERy = Vx

Solucion:

N -

o U1 A W N

10
27:V2

. Tipo de funcion: irracional.

. Dominio: Dom(f) = R = (—oo, +o0)

. Continuidad: es continua en toda la recta real.

. Periodicidad: no es periddica.

. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)

. Asintotas:

* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.

* Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

* Eje X: 0(0, 0)

* Eje Y: 0(0, 0)

Signo:

* Positiva (+): (0, + o)

* Negativa (—): (—oo, 0)

. Maximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: no tiene.

* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:

* Creciente (7): R = (—oo, +0)

* Decreciente (\): @

. Punto de inflexion: O(0, 0)

Curvatura:
* Convexa (U): (—oo, 0)
» Concava (N): (0, +o0)

AY

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = R = (oo, +20)

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas
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By = xV4- ¢

Solucion:
2

y/=14_x2_ X

4-x
" X X — 8x
y'=- +
4-x* (4-xWN4-x2
4 440 +32

n —

y" = -

@-—OV4-x 4-)4-x
I. Tipo de funcion: irracional.
2. Dominio: Dom(f) = [-2, 2]
3. Continuidad: es continua en todo el dominio. En
x = =2, x = 2 tiene una discontinuidad de 2.* especie.
4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
6. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: A(-2, 0), O(0, 0), B(2, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
Signo:
* Positiva (+): (0, 2)

* Negativa (-): (-2, 0)
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: C(\/E, 2)
* Minimo relativo: D(—\/E, -2)
Monotonia:
* Creciente (7): (—\/5, \E)
* Decreciente (\): (-2, —\/5) U (\/E, 2)
9. Punto de inflexién: O(0, 0)
Curvatura:
» Convexa (V): (-2, 0)
» Concava (N): (0, 2)

v

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [-2, 2]

5. Analisis de funciones exponenciales

Piensa y calcula

Halla mentalmente los puntos de corte con los ejes de la funcion y = (2 — x)e*

Solucion:

Eje X: A(2, 0) Eje Y: B(0, 2)

Aplica la teoria

Analiza y representa las siguientes funciones completando

el formulario de los 10 apartados.

Elly = (x-2)e

Solucion:

y'=x=1e
y/r = xe*
ym = (X au I)ex

I. Tipo de funcién: polinémica por exponencial.
2. Dominio: Dom(f) = R = (—oo, +)
3. Continuidad: es continua en toda la recta real R

4. Periodicidad: no es periddica.

Bloque II. Analisis
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5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni res-
pecto del origen O(0, 0)

6. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: y = 0
* Oblicuas: no tiene.

7. Corte con los ejes:

* Eje X: A(2, 0)
* Eje Y: B(0, -2)
Signo:

* Positiva (+): (2, +o0)
* Negativa (-): (—oo, 2)
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8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: C(I, —e)
Monotonia:
* Creciente (7): (I, +o0)
* Decreciente (\): (—oo, I)

9. Punto de inflexién: B(0, —2)
Curvatura:
» Convexa (V): (0, +eo)
» Concava (N): (—e, 0)

AY

VX

—

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [-e, +)

EAy = xe”

Solucion:
y'=—(x=1)e”
y' = (x—2)e”
Y ==(x=3)e”

I. Tipo de funcién: polinémica por exponencial.
. Dominio: Dom(f) = R = (-0, +o0)
. Continuidad: es continua en toda la recta real R

. Periodicidad: no es periddica.

Ul A W N

. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni res-
pecto del origen O(0, 0)

6. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: y = 0
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: 0(0, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
Signo:
* Positiva (+): (0, + o)
* Negativa (-): (—oo, 0)
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: A(l, 1/e)

¢ Minimo relativo: no tiene.
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Monotonia:

* Creciente (7): (—oo, |)

* Decreciente (\): (1, +o0)
9. Punto de inflexién: B(2, 2/e?)

Curvatura:

» Convexa (U): (2, +oo)

* Céncava (N): (—oo, 2)

AY
X
10. Recorrido o imagen:
Im(f) = (—oo, 1/€]
e)(
EXly =

Solucién:

- gx=1)
TR

o -2+
y &

. €0 =3x* + bx—6)

= %

I. Tipo de funcién: exponencial dividida por polinémica.
2. Dominio: Dom(f) = R — {0} = (-, 0) U (O, +o0)

3. Continuidad: es continua en todo su dominio. En
x = 0 tiene una discontinuidad de |.* especie de salto
infinito.

4. Periodicidad: no es periddica.

5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni res-
pecto del origen O(0, 0)

6. Asintotas:
* Verticales: x = 0
* Horizontales: y = 0
¢ Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: no lo corta.
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
* Positiva (+): (0, + o)
* Negativa (-): (—oo, 0)
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.

* Minimo relativo: A(l, e)

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas
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Monotonia:
* Creciente (2): (I, +o0)

* Decreciente (\): (—o0, 0) U (O, 1)

9. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
» Convexa (V): (0, +e0)
» Céncava (N): (—oo, 0)

AY

V/

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = (==, 0) U [e, +)

Yy ="

Solucion:

Yy =m0
,_ e+ 1)
X4
oo e(6x* + 6x + 1)
y == 6

X

I. Tipo de funcién: exponencial.

2. Dominio: Dom(f) = R — {0} = (=20, 0) U (0, +0)

3. Continuidad: es continua en todo su dominio. En x =0
tiene una discontinuidad de |.* especie de salto in-

finito.

4. Periodicidad: no es periddica.

5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni res-

pecto del origen O(0, 0)
6. Asintotas:

* Verticales: x = 0

* Horizontales: y = |

* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:

* Eje X: no lo corta.

* Eje Y: no lo corta.

Signo:

* Positiva (+): (=oo, 0) U (0, +oo)

* Negativa (-): &
8. Maximos y minimos relativos:
» Mdximo relativo: no tiene.

e Minimo relativo: no tiene.

Bloque II. Analisis

09_Mat2Bach_Apl_SOL.indd 192

A 23

9.

Monotonia:

* Creciente (7): &

* Decreciente (\): (oo, 0) U (0, +0)
Punto de inflexién: A(—1/2, 1/e?)
Curvatura:

* Convexa (V): (—=1/2,0) U (0, +0)

» Céncava (N): (oo, —1/2)

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = (0, 1) U (I, +<)

=<

Solucion:

y
y
I

o U1 A W BN

y' = —2xe™

"= (4x2 - 2)e

"= (2% - 3)4xe™

. Tipo de funcién: exponencial.

. Dominio: Dom(f) = R = (—co, +00)

. Continuidad: es continua en todo su dominio.
. Periodicidad: no es periddica.

. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y

. Asintotas:

* Verticales: no tiene.
* Horizontales: y = 0

¢ Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

* Eje X: no lo corta.

* Eje Y: A(O, I)

Signo:

* Positiva (+): R = (—eo, +0)

* Negativa (-): &

. Méaximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: A(O, 1)

* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:

* Creciente (7): (oo, 0)

* Decreciente (\): (0, +o0)
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) Ruries de ffodan B(—\/i/Z, |/\/g)’ C(\/5/2, |/\/g) 5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni res-
pecto del origen O(0, 0)

Curvatura:
« Convexa (U): (=0, =N2/2) U (V2/2, +o0)

» Cdncava (N): (—\/5/2, \/5/2)

6. Asintotas:

* Verticales: x = 0

* Horizontales: y = 0
AY * Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:

* Eje X: no lo corta.

NG X * Eje Y: no lo corta.
" Signo:
* Positiva (+): (—eo, 0) U (0, +o0)
* Negativa (-): &
8. Maximos y minimos relativos:
10. Recorrido o imagen: + Méximo relativo: no tiene.
Im(f) = (0, I] * Minimo relativo: A(2, e%/4)
Monotonia:
e * Creciente (7): (=0, 0) U (2, +o0)
Edy = X2 « Decreciente (\): (0, 2)
9. Puntos de inflexién: no tiene.
Solucion: Curvatura:
= (x— 32)e* * Convexa (U): (—oo, 0) U (0, +o0)
X * Céncava (N): &
,_ (X —4x + 6)e"
y = 4 AY

X

(= 6x* + 18x — 24)e
y = &

VX<

I. Tipo de funcién: exponencial dividida por polinédmica.
2. Dominio: Dom(f) = R = (—eo, 0) U (0, +o0)

3. Continuidad: es continua en todo su dominio. En x = 0
tiene una discontinuidad de |.* especie de salto in-
finito.

10. Recorrido o imagen:
4. Periodicidad: no es periddica. Im(f) = (0, +o0)

6. Analisis de funciones logaritmicas

Piensa y calcula
Halla los puntos de corte con los ejes de la funcién y = In (x> — 1)

Solucién:

Puntos de corte con el eje X
In(E=1N=0=x-1=1=x=2
A(=V2, 0); B(\'2, 0)

Al eje Y no lo corta.

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas
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Aplica la teoria

Analiza y representa las siguientes funciones completando

el formulario de los 10 apartados.

Bdy=In(x+4)
Solucion:
Y
AR
v _ 2x*—8
o+ 4y
w— 4x° —48x
o + 4y

I. Tipo de funcién: logaritmica.

. Dominio: Dom(f) = R = (oo, +o0)

. Continuidad: es continua en toda la recta real R
. Periodicidad: no es periddica.

. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y

o U1 A W N

. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: no lo corta.
* Eje Y:A(O, In 4)
Signo:
* Positiva (+): R = (—oo, +0)
* Negativa (-): &
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: A(0O, In 4)
Monotonia:
* Creciente (7): (0, +o0)
* Decreciente (\): (—oo, 0)
9. Puntos de inflexién: B(—2, In 8), C(2, In 8)
Curvatura:
* Convexa (V): (-2, 2)
» Céncava (N): (=0, —2) U (2, +o0)

AY

\/

VX<

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = [In 4, +0)

Bloque II. Analisis

09_Mat2Bach_Apl_SOL.indd 194

Ely=nh(-3x+2)

Solucion:
,_  2x—3
T X —3x+2
_ W' —6x+5
(x*=3x+2)?
w_ 4x*—18x*>+30x— 18
C ®=3x+2)
|. Tipo de funcién: logaritmica.
2. Dominio: Dom(f) = (oo, 1) U (2, +<0)
3. Continuidad: es continua en todo su dominio de de-

finicion; en x = |, x = 2 tiene una discontinuidad de
2.7 especie.

[/ —

4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni res-
pecto del origen O(0, 0)
6. Asintotas:
* Verticales: x = |, x =2
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:

(345 ) (35
E|eX.( > ,0),( 2 ,0
* Eje Y: (0, In 2)

Signo:

3_6)U(3+ﬁ’m)

* Positiva (+): (—oo. 2 2
SRS

2 2

8. Maximos y minimos relativos:

* Negativa (-): (

* Méaximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (7): (2, +c0)
* Decreciente (N): (=0, |)
9. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
» Convexa (V): &
» Concava (N): (—eo, 1) U (2, +0)
AY

SERiNe

VX

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = R = (o0, +20)
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EEy=nxX Elly=xnx

Solucién: Solucioén:
y' = 2 y'=1+Inx
X |
y/r =
yn = _l X
X I
ym -1
XZ
yl// - —
X I. Tipo de funcién: polinémica multiplicada por logarit-

mica.
2. Dominio: Dom(f) = (0, +e0)
3. Continuidad: es continua en todo su dominio de de-

finicidon; en x = 0 tiene una discontinuidad de 2.° es-
pecie.

I. Tipo de funcién: logaritmica.
2. Dominio: Dom(f) = R — {0} = (=2, 0) U (0, +0)

3. Continuidad: es continua en todo su dominio de defi-
nicion; en x = 0 tiene una discontinuidad de |.* espe-
cie de salto infinito.

4. Periodicidad: no es periddica. L U SRR D G

. , S . 5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni res-

5. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y .
pecto del origen O(0, 0)

6. Asintotas: ,

6. Asintotas:

* Verticales: x =0 . .
* Verticales: no tiene.

* Horizontales: no tiene. T

* Oblicuas: no tiene. « Oblicuas: no tiene

7. Corte con los ejes: 7. Corte con los ejes:

« Eje X: A1, 0), B(I, 0) « Eje X: A(l, 0)

* Eje Y: no lo corta. * Eje Y: no lo corta.

Signo: Signo:
* Positiva (+): (=2, —1) U (I, +o0) * Positiva (+): (1, +eo)
* Negativa (-): (-1, 0) U (0, I) * Negativa (-): (0, 1)
8. Maximos y minimos relativos: 8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene. * Miximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene. « Minimo relativo: B(l/e, —1/e)
Monotonia: Monotonia:
* Creciente (7): (0, +o0) * Creciente (2): (l/e, +o0)
* Decreciente (\): (—oo, 0) * Decreciente (\): (0, I/e)
9. Puntos de inflexién: no tiene. 9. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura: Curvatura:
* Convexa (V): & * Convexa (U): (0, +e0)
» Coéncava (N): (—eo, 0) U (0, +e0) » Concava (N): &
AY AY
\ / X X
10. Recorrido o imagen: 10. Recorrido o imagen:
Im(f) = R = (—co, +00) Im(f) = [ /e, +<)

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas
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In x

Eilly=——

Solucion:
,_1=Inx
X?.
y'=- 3-2Inx
x3
g = Il —6Inx
X4

I. Tipo de funcién: logaritmica dividida entre polinémica.

2. Dominio: Dom(f) = (0, + o)

3. Continuidad: es continua en todo su dominio de defi-
nicion.

4. Periodicidad: no es periddica.

5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni res-
pecto del origen O(0, 0)

6. Asintotas:
* Verticales: x = 0
* Horizontales: y = 0
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: A(1, 0)
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
* Positiva (+): (1, +0)
* Negativa (-): (0, 1)
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: B(e, I/e)
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (2): (0, )

* Decreciente (\): (e, +o0)
9. Punto de inflexién: C(em, —33,2 )
2e

Curvatura:
* Convexa (U): (€%, +)

* Céncava (M): (0, €*?)

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = (—eo, 1/e]

Bloque II. Analisis
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Ely=n(-X)

Solucion:
P 2x
x*— |
v_ 22+ 2
o= 1)?
w_ A+ 12x
=173

I. Tipo de funcién: logaritmica.
2. Dominio: Dom(f) = (-1, I)

3. Continuidad: es continua en todo su dominio; en
x =—1I, x = | tiene una discontinuidad de 2.* especie.

4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y
6. Asintotas:
* Verticales: x = =1, x = |
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: O(0, 0)
* Eje Y: O(0, 0)
Signo:
* Positiva (+): &
* Negativa (-): (=1, 0) U (O, I)
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: O(0, 0)
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (7): (-1, 0)
* Decreciente (N): (0, 1)
9. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
* Convexa (V): &

* Céncava (N): (-1, I)

VX<

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = (=, 0]

21/716 19:12



Ejercicios y problemas

Preguntas tipo test

i Dada la funcién
f(x) =—=x* — 2 + 3x

halla el dominio de definicién y los puntos de corte con
los ejes.

QDom(f) = R — {1}, A@3, 0), B0, -3)
Dom(f) = R, 0(0, 0), A(, 0), B(-3, 0)
[ Dom(f) = R — {3}, A(, 0), B0, - )
QA Dom(f) = R—{0, 1}, A(-3, 0)

2 En la funcién del ejercicio |, halla los valores de x para
los cuales alcanza un maximo o un minimo relativo.

—2+v13 } —2-v13

x =3 % 2
dx,=-2,x,=3
dx,=-2,%x=3,x3=5
dx=-1

[EM En la funcién del ejercicio |, halla los puntos de in-
flexion.

Q1,0
Q €@, 3), D(=2,-3)
Q C€(3,2), D(-3,-2)
¥ C(-2/3,-70/27)

3 En la construccion de un tinel, el porcentaje de roca
fragmentada o de mala calidad viene dado por el
siguiente modelo matematico. R(x) representa dicho
porcentaje cuando la distancia a la boca del tunel es
x (en kilébmetros). Si en algiin tramo de la perforacion
el porcentaje supera el 40%, se deberin reforzar las
medidas de sostenimiento y seguridad de la estructura.

3
R(x)=XT—4,5x2+ I8+ 15:0<x<7

Indica en qué tramos de la perforacion el porcentaje
crece y en cudles decrece.

X1 (7): (0, 3) U (6, 7); (N): (3, 6)

(d(7):(0,2) U (5 7); (v):(2,5)

1 (7):(3, 6); (N): (0, 3) U (6,7)

[ 7):(4, 6); (N): (0,4) U (6,7)

M En la funcion del ejercicio 4, jsera necesario reforzar las
medidas mencionadas?

(1 Si, en el intervalo [2, 4]
[1Si, en el intervalo [6, 7]
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[ Si, en los intervalos [3, 4] y [6, 7]
Xl No, porque en [0, 7] nunca supera el 40%

[ Los beneficios (en millones de euros) generados por el

funcionamiento de una industria vienen dados en fun-
cion del tiempo (en afios) por:

2t
| + ¢

b(t) =

iCuando los beneficios son de un millén de euros!
En el afo |

[JEnelafo 5

[JEnelafio7

[ En el afio 23

LA En la funcién del ejercicio 6, ;cuando los beneficios son

maximos?
[JEnelafo 5
[ En el afio 23
En el afo |
[JEnelafio?

[ Sea la funcién del ejercicio 6. ;Qué ocurre cuando

pasan muchos afios!

[X] Los beneficios tienden a cero.

[ Los beneficios tienden a 2 millones de euros.
[ Los beneficios tienden a 7,2 millones de euros.

[_] Los beneficios tienden a 10 millones de euros.

[l Dada la funcién

5
x> —4x+5

halla el dominio y las asintotas.

(1 Dom(f) = R — {2, 3}. Asintota: x =0
(1 Dom(f) = R. Asintota: x = |, x =5
(1 Dom(f) = R — {3}. Asintota: y = 2
X} Dom(f) = R. Asintota: y = 0

fe) =

[} En la funcién del ejercicio 9, halla los méximos y mini-

mos relativos.

(1 A(0,0) minimo relativo.
(A A(5, 7) maximo relativo.
X1 A(2, 5) maximo relativo.

[ A(I, 2) minimo relativo.

9. Andlisis de funciones y representacién de curvas
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®

Ejercicios y problemas propuestos

[ELY Dada la siguiente grafica, analiza todas sus caracteris-
ticas, es decir, completa el formulario de los 10 apar-

1. Andlisis grafico de una funcién

[EEJ Dada la siguiente grifica, analiza todas sus caracteris- tados.
ticas, es decir, completa el formulario de los 10 apar- AY
tados.
AY y=Vx+3
— /
i X
»
Ll
X
»
»
y/=x3—Bx -2 .
Solucion:

Solucion:

Tipo de funcién: irracional.

I. Tipo de funcién: polinémica. Z PominioiRom(f) =I[=3: <)
2. Dominio: Dom(f) = R = (—co, +0) 3. Continuidad: es continua en todo el dominio; en
x = —3 tiene una discontinuidad de 2. especie.
3. Continuidad: es continua en todo el dominio.
4. Periodicidad: no es periddica.
4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni res-
5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec- pecto del origen 0(0, 0)
to del origen O(0, 0)
6. Asintotas:
6. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
. 7. Corte con los ejes:
7. Corte con los ejes:
* Eje X:A(-3,0
* Eje X: A(=1, 0), B(2, 0) je X: AC \F)
* Eje Y: B(0, V3
« Eje Y: C(0, -2) je Y- B(0,\3)
Signo: Signo:
« Positiva (+): (2, +2o) * Positiva (+): (=3, +)
« Negativa (): (—o, —1) U (=1, 2) ©Nattea (S22
8. Méximos y minimos relativos: 8. Maximos y minimos relativos:
« Maximo relativo: A(~ 1, 0) * Méximo relativo: no tiene.
« Minimo relativo: D(1, —4) * Minimo relativo: no tiene.
Monotonia: Monotonia:
« Creciente (): (=0, —1) U (I, +o) * Creciente (/): (=3, +e)
* Decreciente (N): (=1, 1) * Decreciente (\): &
9. Puntos de inflexién: no tiene.

9. Punto de inflexion: C(0, —2)
Curvatura:
 Convexa (V): (0, +)
* Coéncava (N): (—e, 0)

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = R = (-, +o0)

Bloque II. Analisis
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Curvatura:
» Convexa (V): &

» Coéncava (N): (=3, +0)

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [0, +22)
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[EEll Dada la siguiente grafica, analiza todas sus caracteris-

ticas, es decir, completa el formulario de los 10 apar-
tados.

AY

y:ex—l

VX

Solucion:

Tipo de funcién: exponencial.

. Dominio: Dom(f) = R = (=0, +20)
. Continuidad: es continua en todo el dominio.

2
3
45
5

Periodicidad: no es periddica.

. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec-

to del origen O(0, 0)

. Asintotas:

* Verticales: no tiene.
* Horizontales: y = 0

¢ Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

* Eje X: no lo corta.

* Eje Y: A(e”', 0)

Signo:

* Positiva (+): R = (—co, +0)

* Negativa (-): O

. Méaximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: no tiene.

* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:

* Creciente (7): R = (—oo, +0)

* Decreciente (\): &

. Puntos de inflexién: no tiene.

Curvatura:
* Convexa (U): R = (—co, +e0)

» Concava (N): D

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = (0, +e2)
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2.

Analisis de funciones polinémicas

Analiza y representa las siguientes funciones completando el
formulario de los 10 apartados.

Eilly = 4%

Solucion:

y

y
y
I

o U1 A W N

" =4-3x
"= —6x
"=-6
. Tipo de funcién: polinémica.
. Dominio: Dom(f) = R = (—oe, +0)
. Continuidad: es continua en todo el dominio.
. Periodicidad: no es periddica.
. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
. Corte con los ejes:
* Eje X: A(-2, 0), O(0, 0), B(2, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
Signo:
* Positiva (+): (=0, =2) U (0, 2)
* Negativa (-): (=2, 0) U (2, +o0)
. Maximos y minimos relativos:
« Méximo relativo: A2\3/3, 16V3/9)
* Minimo relativo: B(—2\/§/3, —I6\/§/9)
Monotonia:
« Creciente (7): (-2V3/3, 2V3/3)
« Decreciente (\): (—oo, —2Y3/3) U (2V3/3, +o0)
. Punto de inflexion: O(0, 0)
Curvatura:
* Convexa (U): (—eo, 0)

* Cdéncava (N): (0, +o0)

VX

0. Recorrido o imagen:
Im(f) = R = (~o0, +o0)

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas
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Edly - X - 3¢

Solucion:

y' =—3x>— 6x
y'=—6x-6

y/// =—6
I. Tipo de funcién: polinémica.

. Dominio: Dom(f) = R = (—oo, +o0)

. Continuidad: es continua en todo el dominio.

2
3
4. Periodicidad: no es periddica.
5

. Simetrias: no es simétrica ni respecto del eje Y, ni res-

pecto del origen O(0, 0)
6. Asintotas:

* Verticales: no tiene.

* Horizontales: no tiene.

* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:

* Eje X: A(-3, 0), O(0, 0)

* Eje Y: 0(0, 0)

Signo:

* Positiva (+): (—eo, —3)

* Negativa (-): (=3, 0) U (0, +o)
8. Maximos y minimos relativos:

» Maximo relativo: O(0, 0)

* Minimo relativo: B(-2, —4)

Monotonia:

* Creciente (7): (-2, 0)

* Decreciente (\): (—o0, —2) U (0, +0)
9. Punto de inflexién: C(— I, —2)

Curvatura:

» Convexa (U): (—eo, — 1)

» Céncava (N): (-1, +0)

AY

VX<

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = R = (e, +0)

Bloque II. Analisis
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Eilly = +x

Solucion:
y' =3x*+ |
y" = 6x
y" =6

. Tipo de funcién: polinémica.
. Dominio: Dom(f) = R = (—oo, +0)
. Continuidad: es continua en todo el dominio.

2
3
4.
5
6

Periodicidad: no es periddica.

. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)

. Asintotas:

 Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.

¢ Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

* Eje X: 0(0, 0)

* Eje Y: 0(0, 0)

Signo:

* Positiva (+): (0, + o)

* Negativa (-): (—o, 0)

. Maximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: no tiene.

* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:

* Creciente (7): R = (—eo, +0)

* Decreciente (\): @

. Punto de inflexion: O(0, 0)

Curvatura:
» Convexa (U): (0, +o0)

» Cdéncava (N): (==, 0)

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = R = (e, +)
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Bl = x40

Solucion:

y' =43 —8x
y' =128 -8

yll
l.

"= 24x

Tipo de funcién: polinémica.

. Dominio: Dom(f) = R = (—oo, +00)
. Continuidad: es continua en todo el dominio.

2
3
4.
5
6

Periodicidad: no es periddica.

. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y

. Asintotas:

* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.

* Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

* Eje X: A(-2, 0), O(0, 0), B(2, 0)

* Eje Y: 0(0, 0)

Signo:

* Positiva (+): (—e0, —2) U (2, +0)
* Negativa (-): (=2, 0) U (0, 2)

. Maximos y minimos relativos:

» Maximo relativo: O(0, 0)

« Minimo relativo: C(—\2, —4), D(V2, —4)
Monotonia:

* Creciente (7): (—\/5, 0) U (\/E *+00)

* Decreciente (\): (—oo, —\/E) U (0, \/5)

. Puntos de inflexién:

E(-V6/3,-20/9), F('6/3, =20/9)

Curvatura:

« Convexa (U): (—so, —\6/3) U (V6/3, +0)

- Céncava (M): (-V6/3, V6/3)

AY

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [~4, +<)
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LMy = 2¢ - x*

Solucion:
y' = 6x* — 4%
y" = 12x— 127

y/l

"=12-24x

. Tipo de funcién: polinémica.

. Dominio: Dom(f) = R = (—oo, +0)

. Continuidad: es continua en todo el dominio.

2
3
4.
5

Periodicidad: no es periddica.

. Simetrias: no es simétrica ni respecto del eje Y, ni res-

pecto del origen O(0, 0)

. Asintotas:

* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.

¢ Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

* Eje X: 0(0, 0), A(2, 0)

* Eje Y: 0(0, 0)

Signo:

* Positiva (+): (0, 2)

* Negativa (-): (—oo, 0) U (2, +o0)

. Maximos y minimos relativos:

» Maximo relativo: B(3/2, 27/16)
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:

* Creciente (7): (—co, 3/2)

* Decreciente (\): (3/2, + o)

. Puntos de inflexion: C(0, 0), D(I, I)

Curvatura:
» Convexa (U): (0, I)
» Concava (N): (—o0, 0) U (I, +0)

AY

VA

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = (—oo, 27/16]

9. Andlisis de funciones y representacién de curvas
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Elly=x-9¢+24x - 16

Solucion:

y' =3x*— 18x + 24
y"=6x—18

y" =6

I. Tipo de funcién: polinémica.

2. Dominio: Dom(f) = R = (—eo, +00)

3. Continuidad: es continua en todo el dominio.
4. Periodicidad: no es periddica.
5

. Simetrias: no es simétrica ni respecto del eje Y, ni res-
pecto del origen O(0, 0)

6. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.

7. Corte con los ejes:
* Eje X: A(l, 0), B(4, 0)
* Eje Y: 0(0, - 16)
Signo:
* Positiva (+): (I, 4) U (4, +<0)
* Negativa (-): (—oo, I)

8. Maximos y minimos relativos:
» Maximo relativo: C(2, 4)
* Minimo relativo: D(4, 0)
Monotonia:
* Creciente (7): (—oo, 2) U (4, +0)
* Decreciente (\): (2, 4)

9. Punto de inflexién: O(3, 2)
Curvatura:
» Convexa (U): (3, +o0)

* Concava (N): (—ee, 3)

V¥ X

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = R = (e, +0)

Bloque II. Analisis
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3. Analisis de funciones racionales

Analiza y representa las siguientes funciones completando el
formulario de los 10 apartados.

2
EAy =

X

x— |

Solucion:
L X2—2x
k- 1y
s 2
=1y
o 6
e}
I. Tipo de funcién: racional.
2. Dominio: Dom(f) = R — {I} = (=eo, ) U (I, +0)
3. Continuidad: es discontinua en x = |, donde tiene una
discontinuidad de |.* especie de salto infinito.

y

y

y

4. Periodicidad: no es periddica.

5. Simetrias: no es simétrica ni respecto del eje Y, ni res-
pecto del origen O(0, 0)

6. Asintotas:

* Verticales: x = |

* Horizontales: no tiene.

* Oblicuas: y = x + |
7. Corte con los ejes:

* Eje X: 0(0, 0)

* Eje Y: 0(0, 0)

Signo:

* Positiva (+): (I, +o0)

* Negativa (-): (==, 0) U (0, I)
8. Maximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: O(0, 0)

* Minimo relativo: A(2, 4)

Monotonia:

* Creciente (2): (oo, 0) U (2, +0)

* Decreciente (N): (0, 1) U (I, 2)
9. Puntos de inflexién: no tiene.

Curvatura:

* Convexa (V): (I, +)

» Concava (N): (—oo, |)

%
4
A
?
”
’
.
.

LS [

~- »

L L1
Vv X

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = (=0, 0] U [4, +eo)
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X —4

X

EXAy =

Solucion:
X —4

[ A—

. Tipo de funcioén: racional.
. Dominio: Dom(f) = R — {0} = (=<, 0) U (0, *+o)

3. Continuidad: es discontinua en x = 0, donde tiene una
discontinuidad de |.* especie de salto infinito.

. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
. Asintotas:
* Verticales: x = 0
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: y = x
7. Corte con los ejes:
* Eje X: A(-2, 0), B(2, 0)
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
* Positiva (+): (=2, 0) U (2, +0)
* Negativa (-): (=0, =2) U (0, 2)
. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (7): (—eo, 0) U (0, +<0)
* Decreciente (\): &
. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
» Convexa (U): (—ee, 0)

» Coéncava (N): (0, +o0)

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = R = (oo, +o0)
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3
my_x2+|

Solucion:
P -.¢
62+ 1)?
"y 18x—6
(2 + 1)
mo_ 723 — 72x
y (XZ o |)4

y

I. Tipo de funcién: racional.

. Dominio: Dom(f) = R = (—eo, +o0)

. Continuidad: es continua en toda la recta real R
. Periodicidad: no es periddica.

. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y

o U1 A W DN

. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: y = 0
¢ Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: no lo corta.
* Eje Y: A(O, 3)
Signo:
* Positiva (+): R = (—oo, +0)
* Negativa (-): @
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: A(0, 3)
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (7): (-, 0)
* Decreciente (\): (0, +o0)
9. Puntos de inflexion: B(—\/§/3, 9/4), C(\/§/3, 9/4)
Curvatura:
« Convexa (U): (—so, —\3/3) U (\V3/3, +0)
« Céncava (N): (-V3/3,V3/3)

AY

BSRFANNSEE

VX<

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = (0, 3]

9. Andlisis de funciones y representacién de curvas
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my = X2_ I
Solucioén:
X+ |
(E=1)?
L, 2 +6x
*=1)>
_ 6x*+36x*+6
0 - 1y*
. Tipo de funcién: racional.

!

" —

. Dominio:
Dom(f) =R —{=1, 1} = (=0, =1) U (=1, 1) U (I, +e0)
. Continuidad: es discontinua en x = —I, x = |, donde
tiene una discontinuidad de |.* especie de salto infinito.
. Periodicidad: no es periddica.
. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
. Asintotas:
e Verticales: x = =1, x = |
* Horizontales: y = 0
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: O(0, 0)
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
* Positiva (+): (=1, 0) U (I, +o0)
* Negativa (-): (=, —1) U (0, I)
. Maximos y minimos relativos:
* Mdximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (7): &
* Decreciente (N): (oo, —1) U (=1, 1) U (I, +o0)
. Punto de inflexion: O(0, 0)
Curvatura:
* Convexa (V): (=1, 0) U (I, +e0)
* Coéncava (N): (o, —1) U (0, I)

AY

VX<

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = R = (oo, +o0)

Bloque II. Analisis
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46 i

X+

X2

Solucién:

L Xx=2
y ©

" = i
y o

w24
e

I. Tipo de funcién: racional.
2. Dominio: Dom(f) = R — {0} = (-, 0) U (0, +o0)

3. Continuidad: es discontinua en x = 0, donde tiene una

discontinuidad de |.* especie de salto infinito.
. Periodicidad: no es periédica.

. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec-
to del origen O(0, 0)

. Asintotas:
* Verticales: x = 0
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: y = x
. Corte con los ejes:
* Eje X: A(-1, 0)
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
* Positiva (+): (=1, 0) U (0, +0)
* Negativa (-): (—oo, — 1)
. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: B(i/i, 3%/2)
Monotonia:
* Creciente (7): (—eo, 0) U (%, +00)
* Decreciente (\): (0, 3\/E)
. Puntos de inflexion: no tiene.
Curvatura:
» Convexa (V): (—eo, 0) U (0, +eo)
» Concava (N): @

AY

A 23

0. Recorrido o imagen:

Im(f) = R = (=eo, +0)
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Ly =

xP=2
2_

X

Solucion:
, 2x
-1y
L 6xX+2
ey
24x3 + 24x
(= 1)*

I. Tipo de funcién: racional.

y

" —

2. Dominio:
Dom(f) =R —{=1, I} = (oo, = 1) U (=1, ) U (I, +0)
3. Continuidad: es discontinua en x = —|, x = |, donde
tiene una discontinuidad de |.* especie de salto infinito.

4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y
6. Asintotas:

* Verticales: x = — 1, x = |

* Horizontales: y = |

* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:

« Eje X: A(-\'2, 0), B(V2, 0)

* Eje Y: C(0, 2)

Signo:

« Positiva (+): (—e0, —\2) U (=1, 1) U (\2, +o0)

* Negativa (-): (—\5, -1) U (I, \/5)
8. Maximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: no tiene.

* Minimo relativo: C(0, 2)

Monotonia:

* Creciente (2): (0, I) U (I, +o0)

* Decreciente (N): (oo, —1) U (-1, 0)
9. Puntos de inflexién: no tiene.

Curvatura:

» Convexa (L): (-1, 1)

e Concava (N): (oo, =) U (I, +0)

A Y

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = (=0, 1) U [2, +0)
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4. Analisis de funciones irracionales

Analiza y representa las siguientes funciones completando el
formulario de los 10 apartados.

By = Vx+2

Solucién:
. I
Y k2
y I
VT a2+ 2
o 3
Y g+ 2Vx + 2
|. Tipo de funcioén: irracional.
2. Dominio: Dom(f) = [-2, + o)
3. Continuidad: es continua en todo el dominio. En x = -2
tiene una discontinuidad de 2. especie.
4. Periodicidad: no es periédica.
5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec-
to del origen O(0, 0)
6. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: A(-2, 0)
* Eje Y: B(0, V2)
Signo:
* Positiva (+): (=2, +0)
* Negativa (-): &
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (7): (=2, +)
* Decreciente (\): @
9. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
* Convexa (V): &
» Céncava (N): (=2, +0)
AY

yall

Vv X

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [0, +<)

9. Andlisis de funciones y representacién de curvas
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EERy =Nx+

Solucion:

X+ |
"y I
3x
I. Tipo de funcién: irracional.
. Dominio: Dom(f) = R = (oo, +o0)

. Continuidad: es continua en toda la real R

"n —

. Periodicidad: no es periddica.

. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y

o U1 AW N

. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: y = —x, y = x
7. Corte con los ejes:
* Eje X: no lo corta.
* Eje Y: A(O, I)
Signo:
* Positiva (+): R = (—oo, +o0)
* Negativa (-): &
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: A0, 1)
Monotonia:
* Creciente (2): (0, +o0)
* Decreciente (\): (—oo, 0)
9. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
* Convexa (U): R = (—eo, +o0)

* Céncava (N): &

A -3

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [1, +e0)

Bloque II. Analisis
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EHAy=Vx-9

Solucion:
p X

4 x*-9
v 9

S -9V -9
. 27x

y" =

(2 =9\ -9

. Tipo de funcion: irracional.
. Dominio: Dom(f) = (—eo, =3] U [3, +<0)

3. Continuidad: es continua en todo el dominio. En x = -3,

x = 3 tiene una discontinuidad de 2.* especie.

. Periodicidad: no es periédica.

5. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y

. Asintotas:

* Verticales: no tiene.
¢ Horizontales: no tiene.

* Oblicuas: y = —x, y = x

. Corte con los ejes:

* Eje X: A(-3, 0), B(3, 0)

* Eje Y: no lo corta.

Signo:

* Positiva (+): (—o0, —=3) U (3, +)
* Negativa (-): &

. Maximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:

* Creciente (7): (3, +o0)

* Decreciente (\): (—o0, —3)

. Puntos de inflexién: no tiene.

Curvatura:
* Convexa (V): &
* Coéncava (N): (—oo, —3) U (3, +o0)

A Y

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [0, +20)
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Ely=V9-x

Solucion:

" X

A 9 —x*

L 9

Y T 9V —x
_ 27x
g

9 —x)N9 —x*
I. Tipo de funcién: irracional.
2. Dominio: Dom(f) = [-3, 3]

3. Continuidad: es continua en todo el dominio. En x = -3,

x = 3 tiene una discontinuidad de 2.* especie.
4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y
6. Asintotas:

* Verticales: no tiene.

* Horizontales: no tiene.

* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:

* Eje X: A(-3, 0), B(3, 0)

* Eje Y: C(0, 3)

Signo:

* Positiva (+): (-3, 3)

* Negativa (-): &
8. Maximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: C(0, 3)

* Minimo relativo: no tiene.

Monotonia:

* Creciente (7): (-3, 0)

* Decreciente (\): (0, 3)
9. Puntos de inflexién: no tiene.

Curvatura:

* Convexa (V): &

» Céncava (N): (-3, 3)

Es una semicircunferencia.

AY

N

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [0, 3]
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52 PERY

Solucion:
o2
Y73
b2
4 9xi/;
n_ 8

"~ 272Vx

|. Tipo de funcioén: irracional.
. Dominio: Dom(f) = R = (=0, +o0)

. Periodicidad: no es periddica.

. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y

o U1 A W N

. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: O(0, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
Signo:
* Positiva (+): (=0, 0) U (0, +o0)
* Negativa (-): &
8. Maximos y minimos relativos:
» Mdximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: O(0, 0)
Monotonia:
* Creciente (7): (0, +o0)
* Decreciente (\): (—oo, 0)
9. Punto de inflexién: no tiene.
Curvatura:
* Convexa (V): &
» Cdéncava (N): (—oo, 0) U (0, +e0)

AY

VX<

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [0, +2)

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas

. Continuidad: es continua en toda la recta real.
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X
By Vi o
Solucion:
o 4
RN e
. 12x
VT 4
- )

4-x)N4-x

I. Tipo de funcién: cociente de una polinémica entre una
irracional.

2. Dominio: Dom(f) = (-2, 2)

3. Continuidad: es continua en todo el dominio. En x =-2,
x = 2 tiene una discontinuidad de 2.* especie.

4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
6. Asintotas:
* Verticales: x = -2, x = 2
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: 0(0, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
Signo:
* Positiva (+): (0, 2)
* Negativa (-): (-2, 0)
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (7): (-2, 2)
* Decreciente (\): &
9. Punto de inflexién: O(0, 0)
Curvatura:
* Convexa (V): (0, 2)
* Coéncava (N): (-2, 0)

V¥ X

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = R = (oo, +20)

Bloque II. Analisis
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5.

Analisis de funciones exponenciales

Analiza y representa las siguientes funciones completando el
formulario de los 10 apartados.

EXd s = (c + 9

Solucion:

y
y
y
I

v A W N

"=—(x+ l)e”
"= ye X
"==(x—l)e™*

. Tipo de funcién: polinémica por exponencial.

. Dominio: Dom(f) = R = (—eo, +o0)

. Continuidad: es continua en toda la recta real R
. Periodicidad: no es periédica.

. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec-
to del origen O(0, 0)

. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: y = 0
* Oblicuas: no tiene.
. Corte con los ejes:
* Eje X: A(-2, 0)
* Eje Y: B(0, 2)
Signo:
* Positiva (+): (=2, +0)
* Negativa (-): (—o0, —2)

. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: C(—1, e)
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:

* Creciente (7): (-0, — 1)
* Decreciente (\): (=1, +o0)

. Punto de inflexion: B(O0, 2)
Curvatura:

» Convexa (U): (0, +o0)

» Coéncava (N): (—e=, 0)

[T

A 23

0. Recorrido o imagen:

Im(f) = (=, €]
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By = xe

Solucion:

y' = (x+ l)e"
y" = (x + 2)e*
yl// = (X + 3)eX

I. Tipo de funcién: polinémica por exponencial.

2. Dominio: Dom(f) = R = (—eo, +o0)

3. Continuidad: es continua en toda la recta real R
4. Periodicidad: no es periddica.
5

. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec-
to del origen O(0, 0)

6. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: y = 0
¢ Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: 0(0, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
Signo:
* Positiva (+): (0, + o)
* Negativa (-): (—oo, 0)
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: A(— I, —I/e)
Monotonia:
* Creciente (7): (1, +)
* Decreciente (\): (—oo, — 1)
9. Punto de inflexién: B(-2, —2/e?)
Curvatura:
» Convexa (U): (=2, +o0)
» Concava (N): (—oo, —2)

AY

VX<

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [-1/e, +0)
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—X

e
Edy=—,
Solucion:
,_ e
y —— e
. (P + 2+ 2)e™
X3
w_ (C+ 33+ 6x + 6)e
y =- 4

X

I. Tipo de funcién: exponencial dividida entre polinédmica.

. Dominio: Dom(f) = R — {0} = (=eo, 0) U (0, +<0)

3. Continuidad: es continua en todo su dominio. En x = 0
tiene una discontinuidad de |.* especie de salto infinito.

N

N

. Periodicidad: no es periddica.

5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec-
to del origen O(0, 0)

6. Asintotas:
* Verticales: x = 0
* Horizontales: y = 0
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: no lo corta.
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
* Positiva (+): (0, +c0)
* Negativa (-): (—o, 0)

. Mdximos y minimos relativos:

[oo]

* Maximo relativo: A(— 1, —e)

* Minimo relativo: no tiene.

Monotonia:

* Creciente (7): (-0, — 1)

* Decreciente (N): (1, 0) U (0, +<0)
9. Puntos de inflexién: no tiene.

Curvatura:

* Convexa (V): (0, +)

* Concava (N): (oo, 0)

VX

/)

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = (=0, —€] U (0, +=)

9. Andlisis de funciones y representacién de curvas
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By = x"

Solucion:

[—

y

(X _ I)ellx

" 3x + 1)e'™
y=_( )

XS

. Tipo de funciéon: exponencial.
. Dominio: Dom(f) = R — {0} = (=<, 0) U (O, *+o)

3. Continuidad: es continua en todo su dominio. En x = 0
tiene una discontinuidad de |.? especie de salto infinito.

. Periodicidad: no es periddica.

. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec-

to del origen O(0, 0)

. Asintotas:

* Verticales: x =0
* Horizontales: no tiene.

* Oblicuas:y = x + |

. Corte con los ejes:

* Eje X: no lo corta.

* Eje Y: no lo corta.
Signo:

* Positiva (+): (0, +c0)
* Negativa (-): (—ee, 0)

. Méaximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: no tiene.

* Minimo relativo: A(l, e)
Monotonia:

* Creciente (2): (—oo, 0) U (I, +o0)
* Decreciente (\): (0, 1)

Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:

» Convexa (U): (0, +o0)

» Céncava (N): (—oo, 0)

g
4
A
4
4
4
d
d
%
G
.
.
.
.

Vv X

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = (<o, 0) U [e, +)

Bloque II. Analisis
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58 AR
Solucién:
y' = 2xe”
y' = (43 + 2)e”
y" = (2% + 3)4xe”
. Tipo de funcién: exponencial.
. Dominio: Dom(f) = R = (—eo, +o9)
. Continuidad: es continua en toda la recta real R
. Periodicidad: no es periédica.
. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y

. Asintotas:

 Verticales: no tiene.
¢ Horizontales: no tiene.

e Oblicuas: no tiene.

. Corte con los ejes:

* Eje X: no lo corta.

* Eje Y: A0, I)

Signo:

* Positiva (+): R = (—co, +o0)

* Negativa (-): &

. Maximos y minimos relativos:

* Méximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: A(0, I)
Monotonia:

* Creciente (7): (0, +o0)

* Decreciente (\): (—oo, 0)

. Puntos de inflexién: no tiene.

Curvatura:
* Convexa (U): R = (—oo, +00)

* Coéncava (N): &

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [1, +2)
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—X

e

Ehy =
Solucion:

y =— (x +2)e™
- 3
X

X?.

o (X + 6)e

X4

w3+ 62+ 18x + 24)e™*
=— :

I. Tipo de funcién: exponencial dividida entre polinémica.
2. Dominio: Dom(f) = R — {0} = (—0, 0) U (0, +0)

3. Continuidad: es continua en todo su dominio. En x = 0
tiene una discontinuidad de |.* especie de salto infinito.

4. Periodicidad: no es periddica.

5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec-
to del origen O(0, 0)

6. Asintotas:
* Verticales: x = 0
* Horizontales: y = 0
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: no lo corta.
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
* Positiva (+): (—eo, 0) U (0, +c0)
* Negativa (-): @
8. Maximos y minimos relativos:
* Méximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: A(—2, e%/4)
Monotonia:
* Creciente (7): (-2, 0)
* Decreciente (\): (—o0, =2) U (0, +0)
9. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
» Convexa (U): (==, 0) U (0, +e0)
* Concava (N): D

AY

VX<

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = (0, +e2)
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6. Analisis de funciones logaritmicas

Analiza y representa las siguientes funciones completando el
formulario de los 10 apartados.

Ly =In(+1)

Solucion:
. 2%
= X+ |
L 2x* -2
o A3 —12x
y = O+ 1)

I. Tipo de funcién: logaritmica.
2. Dominio: Dom(f) = R = (—oo, +00)
3. Continuidad: es continua en toda la recta real R
4. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y
6. Asintotas:
* Verticales: no tiene.
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: 0(0, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
Signo:
* Positiva (+): (—oe, 0) U (0, +0)
* Negativa (-): &
8. Maximos y minimos relativos:
» Mdximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: O(0, 0)
Monotonia:
* Creciente (7): (0, +o0)
* Decreciente (\): (—oo, 0)
9. Puntos de inflexién: B(—1, In 2), C(I, In 2)
Curvatura:
* Convexa (L): (-1, I)
e Concava (N): (oo, =) U (I, +0)

AY

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = [0, +2)

9. Andlisis de funciones y representacién de curvas [211]
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Lilly = In (<" - 4)

Solucion:

. Tipo de funcioén: logaritmica.
. Dominio: Dom(f) = (-0, —2) U (2, +0)

3. Continuidad: es continua en todo su dominio de defi-
nicién; en x = —2, x = 2 tiene una discontinuidad de 2.*
especie.

. Periodicidad: no es periddica.
5. Simetrias: es simétrica respecto del eje Y
. Asintotas:
* Verticales: x = -2, x = 2
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: A(-\'5, 0), B(\'5, 0)
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
* Positiva (+): (—oo, —\/E) U (\/E +00)
* Negativa (-): (—\/E, -2) U (2, \E)
. Méaximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (7): (2, +<0)
* Decreciente (\): (—oo, —2)
. Puntos de inflexién: no tiene.
Curvatura:
* Convexa (V): &
» Coéncava (N): (—oo, —2) U (2, +0)

il

T
'
'
'
1
'
]
'
'
'
T
v
'
'
+
i
i
i
I
i

AY

VX

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = R = (oo, +o0)

Bloque II. Analisis
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LAy =In(x-1)

Solucion:

(x=1)?
|
(x=1y’
. Tipo de funcién: logaritmica.
. Dominio: Dom(f) = (—oo, 1) U (I, +0)
. Continuidad: es continua en todo su dominio de defini-

cion; en x = | tiene una discontinuidad de |.* especie de
salto infinito.

. Periodicidad: no es periédica.

. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec-
to del origen O(0, 0)

. Asintotas:
* Verticales: x = |
* Horizontales: no tiene.

¢ Oblicuas: no tiene.

7. Corte con los ejes:

* Eje X: 0(0, 0), A(2, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
Signo:
* Positiva (+): (=0, 0) U (2, +o0)
* Negativa (-): (0, ) U (1, 2)
. Mdximos y minimos relativos:
» Mdximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (7): (I, +o0)
* Decreciente (\): (—oo, )
. Puntos de inflexion: no tiene.
Curvatura:
* Convexa (V): &
* Coéncava (N): (—oo, 1) U (I, +o0)

AY

et

T
'
'
'
i
'
]
'
'
T
v
'
'
1
'
i
l
f
f

VX<

10. Recorrido o imagen:

Im(f) = R = (=co, +0)
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[
K&y =

nx

Solucion:

. [
y =-

x In% x

. 2+ Inx

x* In® x
_2(In*x+3Inx+3)
x* In x

"n —

I. Tipo de funcién: cociente de una polinémica entre una
logaritmica.

2. Dominio: Dom(f) = (0, 1) U (I, +<0)
3. Continuidad: es continua en todo su dominio de definicion;

en x = 0 tiene una discontinuidad de 2.* especie y en x = |
tiene una discontinuidad de |.? especie de salto infinito.

4. Periodicidad: no es periddica.

5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec-
to del origen O(0, 0)

6. Asintotas:
* Verticales: x = |
* Horizontales: y = 0
* Oblicuas: no tiene.
7. Corte con los ejes:
* Eje X: no lo corta.
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
* Positiva (+): (I, +o0)
* Negativa (-): (0, 1)
8. Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
Monotonia:
* Creciente (7): @
* Decreciente (\): (0, 1) U (I, +o0)
9. Punto de inflexion: A(1/e?, —1/2)
Curvatura:
* Convexa (V): (0, 7€) U (I, +)
* Céncava (M): (1/e% 1)

VX

— L=<

10. Recorrido o imagen:
Im(f) = (==, 0) U (0, +)
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X

Lay=—

In x

Solucion:

—

[/ —

y
I

w N

(O N

" —

-l +Inx
In” x
2—Inx
x In® x
x> In x
. Tipo de funcién: cociente de una polinémica entre una
logaritmica.
. Dominio: Dom(f)= (0, ) U (I, +)
. Continuidad: es continua en todo su dominio de definicién;

en x = 0 tiene una discontinuidad de 2.* especiey en x = |
tiene una discontinuidad de |.* especie de salto infinito.

. Periodicidad: no es periédica.

. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec-
to del origen O(0, 0)

. Asintotas:
* Verticales: x = |
* Horizontales: no tiene.
* Oblicuas: no tiene.
. Corte con los ejes:
* Eje X: no lo corta.
* Eje Y: no lo corta.
Signo:
* Positiva (+): (I, +o0)
* Negativa (-): (0, 1)
. Maximos y minimos relativos:
» Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: A(e, e)
Monotonia:
* Creciente (7): (e, +o0)
* Decreciente (\): (0, 1) U (I, e)
. Punto de inflexién: B(e?, e*/2)
Curvatura:
« Convexa (V): (I, €?)
* Céncava (N): (0, 1) U (e +o)

i

AY

£

T
'
T
'
'
'
i
'
1
]
'
'
'
T
'
v
'
T
'
T
'
0
I
1
i
i

0. Recorrido o imagen:
Im(f) = (<o, 0) U (e, o)

9. Andlisis de funciones y representacién de curvas [213]
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—_ 2
Ly = In"x Signo:
« Positiva (+): (0, 1) U (I, +eo)

Solucioén:
* Negativa (-): @
,_ 2Inx . . .
=— 8. Maximos y minimos relativos:
X
* Méximo relativo: no tiene.
y' = M * Minimo relativo: A(l, 0)
X Monotonia:
Y = 2(=3+21Inx) ¢ Creciente (2): (I, +oo)
3
A * Decreciente (\): (0, 1)
I. Tipo de funcién: logaritmica al cuadrado. 9. Punto de inflexion: B(e, |)
2. Dominio: Dom(f) = (0, +) Curvatura:
3. Continuidad: es continua en todo su dominio; en x = 0 * Convexa (V): (0, e)

. : - a .
tiene una discontinuidad de 2.* especie. « Céncava (M): (e, +)

4. Periodicidad: no es periddica.

5. Simetrias: no es simétrica respecto del eje Y, ni respec-
to del origen O(0, 0)

6. Asintotas: V
* Verticales: x = 0

* Horizontales: no tiene.

VX

* Oblicuas: no tiene.

7. Corte con los ejes:
* Eje X: A(1, 0) 10. Recorrido o imagen:
* Eje Y: no lo corta. Im(f) = [0, +)

Para ampliar

[f Dada la funcion y = x* + 2x 28 Dada la funcién y = x*
a) Halla los puntos de inflexién. a) Halla y clasifica los puntos singulares.
b) Esboza la grafica. b) Esboza la grfica.
Solucion: Solucion:
/ 2 y' =4
y =3x"+2 , X
"=6 y = 12x
ym _ X 0 y" = 24x
yrees y"'=24>0(+)
2) A0.0) a) A(0, 0) minimo relativo.
b) Grifica: b) Gréfica:
AY AY
X X

Bloque II. Analisis
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[
fJ Dada la funcién y = —-

X2
a) Calcula el dominio.
b) Determina las asintotas.

c) Esboza la grifica.

Solucioén:
a) Dom(f) = R —{0} = (=e, 0) U (0, +=0)
b) Asintotas:

* Verticales: x = 0

* Horizontales: y = 0

c) Grafica:

VX

L] Dada la funcién y = Vx
a) Calcula el dominio.
b) Determina la monotonia.

c) Esboza la grafica.

Solucién:
b

¥ x

a) Dom(f) = [0, +<°)

b) Monotonia:
* Creciente (): (0, +o0)
* Decreciente (\): &

c) Gréfica:

V¥ X

(] Dada la funciény = x* — 6x* + 5

a) Halla los maximos y minimos relativos.

b) Halla los puntos de inflexion.

c) Esboza la grafica.
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Solucion:

y' =4x — 1 2x
y" = 12— 12
y" = 24x

a) Maximos y minimos relativos:

* Maximo relativo: A(0, 5)

« Minimo relativo: B(-\'3, —4); C(V3, —4)
b) Puntos de inflexion: D(— 1, 0); E(I, 0)
c) Grifica:

AY

VX

J

Sea la funcién f(x) = X’ — 6x* + 20

a) Determina los maximos y minimos relativos.
b) Halla los puntos de inflexion.

c) Con los datos obtenidos haz un esbozo de la funcion.

Solucion:

y' =3x*— 12x
y'=6x—12
y" =6

a) Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: A(0, 20)
* Minimo relativo: B(4, —12)
b) Punto de inflexion: C(2, 4)
c) Grifica:

AY
25

[N s
SR

=20

Dada la funcién y = x* — 2x*
a) Halla los maximos y minimos relativos.
b) Halla los puntos de inflexion.

c) Esboza la grifica.

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas [215]



Solucion: Dada la funcién y = x* — 3x* + 2
a) Halla los maximos y minimos relativos.

y' =43 — 4x
y =122 -4 b) Halla los puntos de inflexion.
y" = 24x c) Esboza la grifica.
a) Maximos y minimos relativos: Solucién:
* Méximo relativo: O(0, 0) y' =3x*— 6x
* Minimo relativo: A(— 1, —1); B(l, - 1) y" =6x—6
b) Puntos de inflexién: C(—V3/3, —5/9); D(N3/3, —5/9) y" =
¢) Grifica: a) Maximos y minimos relativos:

AY * Maximo relativo: A(0, 2)
* Minimo relativo: B(2, —2)
b) Punto de inflexion: C(I, 0)

c) Grifica:

VX

- Vi

EJ Dada la funcién y = X 3
X

a) Calcula el dominio.

b) Determina las asintotas.

¢) Esboza la grifica. Dada la funcién y = 6x* — 3x*

a) Halla los maximos y minimos relativos.

Solucion: b) Halla los puntos de inflexion.
= _% c) Esboza la grifica.
,_ 6 Solucion:
Y e y = 12— 12
w_ 24 y" =12 —36x*
X y" =—72x
a) Dom(f) = R — {0} = (==, 0) U (0, +0) a) Maximos y minimos relativos:
b) Asintotas: * Maximo relativo: A(— 1, 3); B(l, 3)
* Verticales: x = 0 * Minimo relativo: O(0, 0)

« Horizontales: y = | b) Puntos de inflexién: C(—Y3/3, 5/3); D(\'3/3, 5/3)

c) Grifica: c) Grifica:
AY

Bloque II. Analisis
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Problemas

(A Dada la funcion y = x* + 3x

e) Gréfica:
a) Halla los maximos y minimos relativos. AY
b) Halla los puntos de inflexion.
c) Esboza la grafica.
Soluciop:  FE— L __________ );(
y' =3x* + 6x y' =6x+6 y" =6 :
a) Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: A(-2, 4)
* Minimo relativo: O(0, 0) I
b) Punto de inflexién: C(-1, 2) LR Sea f: R — R la funcién definida por:
c) Grafica: fx) = —2¢ — 9 — 12x
. a) Determina los puntos de corte con los ejes.
b) Halla los maximos y minimos relativos.
c) Calcula los puntos de inflexion.
X d) Esboza la grifica de la funcién.
Solucién:
y' =—6x>— 18x— 12
y"=—12x- 18
, y" ==12
Dada la funcién y = (xf 2 a) Puntos de corte con los ejes:
* Eje X: O(0, 0)
a) Calcula el dominio. « Eje Y: O(0, 0)
b) Determina las asintotas. b) Maximos y minimos relativos:
c) Halla los maximos y minimos relativos. * Méximo relativo: A(- 1, 5)
d) Determina los puntos de inflexion. * Minimo relativo: B(-2, 4)
e) Esboza la grafica. c) Punto de inflexién: C(—3/2, 9/2)
d) Grafica:
Solucién: Ay
P 2
(x=1)°
o Ax+2 X
(=1
m__12x+ 12
(=1’
2) Dom(f) = R = {1} = (=0, 1) U (1, +eo)
b) Asintotas: Dada la funcién y = 2x* — x*
* Verticales: x = | a) Halla los maximos y minimos relativos.
* Horizontales: y = | b) Halla los puntos de inflexion.
c) Méximos y minimos relativos: ¢) Esboza la grafica.
* Maximo relativo: no tiene. Solucién:
* Minimo relativo: O(0, 0) y' = 4x — 4x°
d) Punto de inflexion: y' =4—12¢
A(=172, 1/9) y" =—24x

9. Andlisis de funciones y representacién de curvas
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a) Maximos y minimos relativos:
» Maximo relativo: A(— 1, 1), B(I, I)
* Minimo relativo: O(0, 0)
b) Puntos de inflexién: C(—Y3/3, 5/9), D(\'3/3, 5/9)

c) Gréfica:
AY

VX

E[U) Dada la siguiente funcion, definida en los nimeros rea-
les salvo en x = 0:

2
=3—-x——
f=3-x-~
a) Determina el dominio.
b) Halla las asintotas.

c) Calcula las coordenadas de sus maximos y minimos
relativos.

d) Esboza la grifica de la funcién.

Solucion:
- % —
o4

4 e

yr =12

X4

a) Dom(f) = R — {0} = (=e, 0) U (0, +<0)
b) Asintotas:
* Verticales: x = 0
* Oblicuas:y = 3 — x
c) Maximos y minimos relativos:
» Maximo relativo: A(\/E, 3- 2\/5)
* Minimo relativo: B(—\E, 3+ 2\/5)
d) Gréfica:
AY

Bloque II. Analisis
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t3
30 Sea la funcién V() = 60 (? -5+ I6t)

a) Calcula los maximos y minimos relativos.
b) Determina los puntos de inflexion.

c) Esboza la grifica de la funcion.

Solucién:
v/(t) = 60(£ — 10t + 16)
v'(t) = 60(2t — 10)
v”(t) = 120
a) Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: A(2, 880)
* Minimo relativo: B(8, — | 280)
b) Punto de inflexion: C(5, —200)
c) Grafica:

AY
1000

800
600
400
200 X

|-

| 23 4

_abo 67891

=400
=600
=800
—1000
—1200

23 Sea f la funcion definida para x # -2 por:

XZ

x+2

f(x) =

a) Halla las asintotas de la grafica de f
b) Calcula los extremos locales de f
c) Determina los puntos de inflexién.

d) Teniendo en cuenta los resultados de los apartados
anteriores, haz un esbozo de la grifica.

Solucion:
) o X2 + 4x
(x+2)
= 8
(x +2)’
m_ 24
T x+2)!
Dom(f) = R~ {~2} = (~o0, ~2) U (-2, +20)

a) Asintotas:

y

* Verticales: x = =2
* Oblicuas:y =x—2

b) Méaximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: A(—4, —8)
* Minimo relativo: O(0, 0)
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c) y" = 0. No hay puntos de inflexién.
d) Grafica:

BB Halla y clasifica los puntos singulares de la funcion:

y=x'+ 5
Esboza la grafica.
Solucion:
y' =4 + 2x
y =127 +2
y" = 24x
a) Punto singular: A(0, 0) es un minimo relativo.
b) Grifica:
AY
A
x> +3
LY Dada la curvay = — 2
X2 —

a) Determina el dominio de definicién.

b) Halla las simetrias.

c) Halla los puntos de corte con los ejes.
d) Calcula las asintotas.

e) Halla los maximos y minimos relativos.

f) Haz una representacion aproximada.

Solucion:
b 14

(-4
_ 42x* + 56
(x*-4)°
B 168x° + 672x
-4

"

" —

a) Dom(f) = R —{~2, 2} = (o0, —2) U (-2,2) U (-2, +)

b) Simetrias: es simétrica respecto del eje Y
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c) Corte con los ejes:
* Eje X: no lo corta.
* Eje Y: A(0, -3/4)

d) Asintotas:
* Verticales: x = =2, x = 2
* Horizontales: y = |

e) Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: A(0, —3/4)
* Minimo relativo: no tiene.

f) Griéfica:

A I N S P Y N A N e |

v

EEl Dada la funcion y = x* + 4x
a) Halla y clasifica los puntos singulares.
b) Calcula los puntos de inflexion.

c) Esboza la grifica.

Solucién:
y =43¢ +4
y" = 12
y" = 24x

a) Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: A(— I, —3)
b) Puntos de inflexién: no tiene.

ifica:
c) Grifica AY

VX

2|

KL Dada la funcién y = X 3
X

a) Calcula el dominio.

b) Halla las simetrias.

c) Determina las asintotas.

d) Halla los puntos de corte con los ejes.

e) Esboza la grifica.

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas
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Solucion:

_2
Y JE
"= _i
Y o
" =ﬁ
y e

a) Dom(f) = R — {0} = (=2, 0) U (0, +eo)
b) Simetrias: es simétrica respecto del eje Y
c) Asintotas:

* Verticales: x = 0

* Horizontales: y = |
d) Corte con los ejes:

* Eje X: A(=1, 0); B(l, 0)

* Eje Y: no lo corta.

e) Gréfica:

EIll Dada la funcién y = %
a) Calcula el dominio.
b) Determina las asintotas.
c) Halla los puntos de corte con los ejes.

d) Esboza la grifica.

Solucion:

_ 253+ 2x + 2
o= 1)?

[—

4

_ 43+ 62+ 12x + 2
=1y

C12x 4247 + 72 + 24x + 12
=1yt

" —

a) Dom(f) =R —{=1, I} = (oo, = 1) U (=1, ) U (I, +0)
b) Asintotas:

e Verticales: x =—1, x = |

* Horizontales: y = |
c) Corte con los ejes:

* Eje X: A(=2, 0); O(0, 0)

* Eje Y: 0(0, 0)

Blogue II. Analisis
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d) Gréfica:

»
>
<

VX

i e B e

Dada la funcién y = 3x* — 5x°
a) Determina las simetrias.
b) Calcula los puntos de corte con los ejes.
c) Halla los méximos y minimos relativos.
d) Halla los puntos de inflexion.

e) Esboza la grifica.

Solucién:

y' = 15x* — 15x*
y” = 60x® — 30x
y” = 180x* — 30

a) Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
b) Corte con los ejes:
« Eje X: A~V 15/3, 0); 0(0, 0); B('15/3, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
c) Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: A(—1, 2)
* Minimo relativo: B(I, —2)
d) Puntos de inflexién:
C(=V2/2, 7N2/8); 0(0, 0); D(\V2/2, —=7V2/8)
e) Grifica:
AY

VX<

Para profundizar

E&J Dada la funcién y = x* + 3x
a) Halla los puntos de corte con los ejes.
b) Calcula los maximos y minimos relativos.
c) Determina los puntos de inflexién.

d) Esboza la grifica.
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Solucion:

y ' =3x*+3

y" = 6x

y" =6

a) Corte con los ejes:
* Eje X: 0(0, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)

b) Méximos y minimos relativos:
* Mdximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
c) Punto de inflexién: O(0, 0)
d) Gréfica:
AY

VX

[E[J Dada la funcién y = x* + 2x*

a) Halla los puntos de corte con los ejes.

b) Calcula los maximos y minimos relativos.

c) Determina los puntos de inflexion.

d) Esboza la grafica.

Solucion:

y' =43+ 4x

y' =123 + 4

y" = 24x

y¥ =24

a) Corte con los ejes:
* Eje X: O(0, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)

b) Méaximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: O(0, 0)
c) Puntos de inflexién: no tiene.
d) Grafica:
AY

A 23
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2|
(x-2)
a) Calcula el dominio.

Ell] Dada la funcién y =

b) Determina las asintotas.

c) Calcula los puntos de corte con los ejes.
d) Halla los méaximos y minimos relativos.
e) Determina los puntos de inflexion.

f) Esboza la grifica.

Solucion:
r o Ax=2
(x-2)°
no 8x+2
x-2)*
m__ 24x+24
(x =2y

a) Dom(f) = R — {2} = (==2, 2) U (2, +<°)
b) Asintotas:
* Verticales: x = 2
* Horizontales: y = |
c) Corte con los ejes:
* Eje X: A(-1, 0); B(I, 0)
* Eje Y: C(0, — 1/4)
d) Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: D(1/2, —1/3)
e) Punto de inflexién: O(—1/4, —5/27)

f) Griafica:
AY

B3 Se considera la siguiente funcion:
f(x) =2 - 21x* + 60x — 32

a) Calcula los maximos y minimos relativos.

b) Determina los intervalos de concavidad y convexidad.

c) Represéntala graficamente.

Solucion:

y' = 6x* —42x + 60
y" = 12x— 42

y" =12

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas [221]
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a) Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: A(2, 20)
* Minimo relativo: B(5, —7)
b) Punto de inflexion: C(7/2, 13/2)
c) Gréfica:
AY

VX

-2 [ I231?\§/678

EEJ Dada la funcién y = x* — 4x
a) Halla los maximos y minimos relativos.
b) Halla los puntos de inflexion.

c) Esboza la grifica.

Solucion:

y' =4 -4
y' = 124
y" = 24x

a) Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: A(1, —3)
b) Puntos de inflexién: no tiene.
c) Grifica:
AY

A 23

ELY Dada la funcién y = 3x* — x*
a) Calcula los puntos de corte con los ejes.
b) Halla los méaximos y minimos relativos.
c) Halla los puntos de inflexion.

d) Esboza la grifica.

Solucion:

y' = 6x—3x
y"=6—6x
y/// =—6

Blogue II. Analisis
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a) Corte con los ejes:
* Eje X: 0(0, 0); A(3, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
b) Maximos y minimos relativos:
» Maximo relativo: B(2, 4)
* Minimo relativo: O(0, 0)
c) Punto de inflexién: C(I, 2)
d) Grafica:
AY

VX<

EEf Dada la funcién y = e* — ™
a) Determina las simetrias.
b) Calcula los puntos de corte con los ejes.
c) Halla los maximos y minimos relativos.
d) Halla los puntos de inflexion.

e) Esboza la grifica.

Solucion:

[— X

y =e+e™
y' =e —e™
y" = +e*
a) Simetrias: es simétrica respecto del origen O(0, 0)
b) Corte con los ejes:
* Eje X: 0(0, 0)
* Eje Y: 0(0, 0)
c) Maximos y minimos relativos:
» Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: no tiene.
d) Punto de inflexién: O(0, 0)

e) Gréfica:

A 3
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E[f Dada la funciény = Vx* + 9
a) Calcula el dominio.
b) Determina las asintotas.
c) Halla los maximos y minimos relativos.

d) Esboza la grafica.

Solucion:
. X

/ X2+ 9
/- 9

4 (*+ Vx> +9
" 27x

4

0+ 92\ +9

2) Dom(f) = R = (~es, +o)

b) Asintotas:
* Oblicuas:y = x,y = —x

¢) Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: A(0, 3)

d) Gréfica:

A 23
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Dada la funcién y = —(x + 2)e™

a) Calcula las asintotas.

b) Halla los puntos de corte con los ejes.
c) Halla los maximos y minimos relativos.
d) Determina los puntos de inflexion.

e) Esboza la grifica.

Solucion:
y' = (x+ 1)e”

n

y" =—xe™*
Y= (x— 1)e
a) Asintotas:
* Horizontales: y = 0
b) Corte con los ejes:
* Eje X: A(-2, 0)
* Eje Y: B(0, -2)
¢) Maximos y minimos relativos:
* Maximo relativo: no tiene.
* Minimo relativo: C(— I, —e)
d) Punto de inflexion: D(0, —2)

e) Grifica:
AY

VX

L

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas [223]
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®

Windows/Linux 'WiR!S

Practica

Representa las siguientes funciones completando para
cada una de ellas el formulario de los 10 apartados:

EER Representa y analiza la funcién:

4
X
yo2t -2
4
Solucion:
[ Ejercicio 99

Xt
=92 - & -
fix) = 2x il

\ dibujar(f(x), {color = rojo, anchura_linea = 2})
1. Tipo de funcién : polinémica.
2. Dominio : por ser una funcion polinémica es toda larecta real.
Dom(f) =R =(-00, +00)
3. Continuidad : por ser una funcién pelinémica es continua en toda la recta real.
4, Periodicidad : por ser una funcién polindmica no es periodica.
5. Simetrias :

1
fl-x) = —I-x"+2-x2

f{-x) = f(x) = es par, simétricarespecto del eje Y
6. Asintotas : por ser una funcién polinémica no tiene asintotas.
7. Corte con los ejes :
| resolver(fix) = 0) = {{x=0},{x=-2-1/2},{x=2-1/2}}
- Eje X: 0(0, 0), A(-2-+/2, 0); B(2-1/2, 0)
| 0 = punto(0, 0) =» (0,0)
| A = punto(-2-/2, 0);
| B = punto(2-/2, 0);
\ dibujar(0O, {coler = negro, tamafic_punto = 8})
\ dibujar(A, {color = negro, tamafio_punte = 8})
\ dibujar(B, {coler = negro, tamafic_punto = 8})
- Eje Y: 0(0, 0)
Signo:
- Positiva (+) : (-2-4/2, 0) U (0, 2-1/2)
- Negativa (=) : (-00, -2-4/2) U (2-y/2, +00)
8. Maximos y minimos relativos :
[Fx) = -x3+4.x
\ resolver(f(x) =0) =» {{x=-2},{x=0}, {x=2}}
[f(0) = 0
| 0 = punto(0, 0) = (0,0)
[f(0) = 4
- Minimo relativo : 0O{0, 0)
\ f(-2) = 4
| C =punto(-2,4) = (-2,4)
[f'(-2) = -8
- Maximo relativo : A(-2, 4)
\ dibujar(C, {color = azul, tamafio_punto = 8})
[f(2) = 4
| D = punto(2, 4) = (2,4)
\ f'(2) =» -8
- Maximo relativo : B(2, 4)
\ dibujar(D, {color = cian, tamafio_punto = 8})
Monotonia:
- Creciente : (-00, -2) U (0, 2)
- Decreciente : (-2, 0) U (2, +00)
9. Puntos de inflexién :
[f(x) = -3-x2+4

resolver(f'(x) =0) = {{,ﬁ%},{x:_ﬂ}}

3

Bloque II. Analisis
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Puntos de inflexién : E(— 2.\/5, E), F(z'ﬁ, E)
3 9 3 9
\ dibujar (E, {color = magenta, tamario_punto = 8})
\ dibujar (F, {color = magenta, tamario_punto = 8})
Curvatura :

- Convexa (U) : (—@, %)
- Céncava (N) : (-oo, - z;/i) v (2-\61 +oo)

3

10. Recorrido o imagen:
Img(f) = (-9, 4]

] tableral
WiR!S
o DEe e 20jo@s s Boo |

10

L] Representa y analiza la funcidn:
41
f(x) ==
x
Solucion:
[ Ejercicio 100

X2 +1
f) = ——;

| dibujar (f(x), {color = rojo, anchura_linea = 2})
1. Tipo de funcion : racional.
2. Dominio : por ser una funcion racional hay que excluir
las raices del denominador.
Dom(f) = IR - {0} = (-00, 0) U (0, +00)
3. Continuidad : es discontinua en x = 0 donde tiene
una discontinuidad de 1? especie de salto infinito.
4. Periodicidad : por ser una funcion racional no es periodica.
5. Simetrias :
—-x2=1

f{-x) =

f(-x) = -f(x) = es impar, simétrica respecto del origen O(0, 0)
6. Asintotas :
- Verticales: x =0
| dibujar (x = 0, {color=verde, anchura_linea=2})
- Horizontales : no tiene.

- Oblicuas :

X2+ 1 |x = x2+1 |x
i
1

Y=Xx

| dibujar (y = x, {color=verde, anchura_linea=2})
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7. Corte con los ejes :
| resolver(f(x) =0) =+ {}
- Eje X : No lo corta.
- EjeY: No lo corta.
Signo:
- Positiva (+) : (0, +0Q)
- Negativa (-) : (-00, 0)
8. Maximos y minimos relativos :
x2-1
x2

f(x) =

| resolver(F(x) =0) =» {{x=-1},{x=1}}

|f(-1) = -2

| A =punto(-1, -2);

| F(-1) = -2
- Maximo relativo : A(-1, —2)

| dibujar (A, {color = azul, tamafio_punto = 8})

| (1) = 2

| B = punto(1, 2);

[ (1) = 2
- Minimo relativo : B(1, 2)

| dibujar (B, {color = cian, tamarfio_punto = 8})
Monotonia :
- Creciente : (=00, =1) U (1, +00)
- Decreciente: (-1, 0) U (0, 1)

9. Puntos de inflexion :

f'(x) => %

Puntos de inflexion : no tiene.
Curvatura:
- Convexa (V) : (0, +00)
- Concava (M) : (-20, 0)

10. Recorrido o imagen:
Img(f) = (-00, -2] U [2, +00)

tablercl

WiRIS

o DEe e unjo@sssBeo |
10

[LLl Una cadena local de TV ha determinado, por
medio de encuestas, que el porcentaje de ciudada-
nos que la ven entre las 6 de la tarde y las 12 de la
noche viene dado por la funcién:

S() = 660 — 231t + 277 — ¢

donde # indica las horas transcurridas desde las 12
en punto de la manana.
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a) ;A qué hora tiene méxima y minima audiencia
la cadena entre las 6 de la tarde y las 12 de la
noche? ;Qué porcentaje de ciudadanos ven la ca-
dena de TV a esas horas de médxima y minima
audiencia?

b) Dibuja la gréfica de la funcién S(7) para ¢ com-
prendido entre las 6 de la tarde y las 12 de la
noche.

Solucion:

[ Ejercicio 101
a) Maxima y minima audiencia.
| S(t) =660 - 231t + 27t2 - t3;
|S'(t) = -3-t2+54-t-231
| S'(HI(-3) = t2-18-t+77
| resolver(S'(t) =0) =» {{t=7}, {t=11}}
| S(7) =» 23
| A = punto(7, 23);
| s"(7) = 12
- Minimo relativo : A(7, 23)
- Minima audiencia alas 7 h con un 23%
| 8(11) = 55
| B = punto(11, 55);
| s"(11) = -12
- Maximo relativo B(11, 55)
- Maxima audiencia a las 11 h con un 55%
b) Grafica en el intervalo [6, 12]
| S(6) =» 30
| C = punto(6, 30);
| S(12) =» 48
| D = punto(12, 48);
| tablero({centro = punto(7, 30), anchura = 15, altura = 65})
| dibujar(S(t), 6..12, {color = negro, anchura_linea = 2})
| dibujar(C, {color = negro, tamafio_punto = 10})
| dibujar (A, {color = negro, tamarfio_punto = 10})
| dibujar(B, {color = negro, tamafio_punto = 10})

| dibujar(D, {color = negro, tamafio_punto = 10})

tablerol |
WiRIS
5 DB s ume@sssBrs |

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas [225]
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LM En una regién, un rio tiene la forma de la curva
y=de_Pax
4

y es cortada por un camino segin el eje X.

Hacer un esquema de la posicién del rio y del ca-
mino, calculando para la curva el corte con los ¢jes
de coordenadas, extremos relativos e intervalos de

crecimiento.

Solucion:

[ Ejercicio 102
- x3 2 .
‘f(x)—T—x + X;
| tablero({centro = punto(0, 0), anchura = 8, altura = 8})
| dibujar (f{x), {color = negro, anchura_linea = 2})
a) Corte con los ejes

x3 1
factorizar( - X2 + x) - 7 X (x-2)2

| resolver(f(x) =0) = {{x=0}, {x=2}}
- Cortaal eje X : O(0, 0); A(2, 0)
| 0 = punto(0, 0);
| A = punto(2, 0);
- Cortaal eje Y: O(0, 0)
b) Maximos y minimos

3
fx) = Z-x2-2-x+1

resolver(f(x) =0) = {{"=2}={x=%}}

|f(2) => 0
| A = punto(2, 0);

3
'(x) =» —-x-2

2
|f"(2) - 1
- Minimeo relativo A(2, 0)
(3)= =
3 27
2
B= punto(g, E)’
2
(2) o -
r(3) = -
. . 2 8
- Maximo relativo B( 3 27)

| dibujar (0, {color =negro, tamafio_punto = 10})
| dibujar (A, {color =negro, tamafo_punto = 10})
| dibujar (B, {color = negro, tamafio_punto = 10})
¢) Monotonia:
| F(0) => 1
- Creciente : (-00, 213) U (2, +00)
- Decreciente : (213, 2)

Bloque II. Analisis
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4 tablerol ==
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[[&] Dada la funcién:

se pide:
a) Asintotas.

b) Méximos y minimos relativos, intervalos de cre-
cimiento y decrecimiento.

¢) Dibujar su gréfica.

Solucion:

[ Ejercicio 103

x2 + 4’
\ dibujar (f(x), {color = rojo, anchura_linea = 2})
6. Asintotas :
- Verticales : no tiene, porque nunca se anula el denominador.
- Horizontales :
‘k= lim f(x) =» 0
x— o)

‘f(!) =

\ dibujar(y = 0, {color=verde, anchura_linea=2})
- Oblicuas : no tiene, porque el grado del numerador no es
uno mas que el del denominador.
8. Maximos y minimos relativos :
-8-x2+32
x4+8-x2+16
\ resolver(f(x) =0) =» {{x=-2}, {x=2}}

‘ Fx) =

| f(-2) = -2
| A=punto(-2, -2) = (-2,-2)
16-x3-192 -x
f'(x) =
(x) x0+12-x4+48 -x2+64
\ 1
F(-2) = 5

- Minimo relativo : A(-2, —-2)
\ dibujar (A, {color = cian, tamafio_punto = 8})
|f(2) = 2
| B = punto(2, 2);

. b
F2 = -
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- Maximo relativo : B (2, 2)
| dibujar(B, {color = azul, tamafio_punto = 8})
Monotonia :
| F(0) => 2
- Creciente : (-2, 2)
- Decreciente : (-00, —2) U (2, +00)

EJ tablerol =
WiR!IS
|2 D@e o uwlo@sssBon |

7x—x2+2

X

LLL Dada la funcién: f(x)

razona a qué es igual el dominio de la funcién f(x)
y di los puntos en los que alcanza mdximo o mini-
mo relativo.

Solucion:
[ Ejercicio 104
fix) =7x- x? + %;

| tablero({centro = punto(3.5, 0), anchura = 13, altura = 60})

| dibujar (f(x), {color = negro, anchura_linea = 2})
a) Dominio
Los dos primeros términes son una funcion polinimica y existe siempre.
El tercer término es una fucién racional y existe siempre menos cuando
se anula el denominador, x=0
Dom(f) = IR - {0} = (-00, 0) U (0, +c0)

| dibujar(x = 0, {color = negro, anchura_linea = 2})
b) Maximos y minimos relatives

resolver(f(x) =0) = {{x=-1},{x=3},{x=%}}
[fi-1) = -17
| A = punte(-1, -17);
[f(-1) = -20
- Maximo relativo A(-1, —-17)
| f(3) => 15
| B = punto(3, 15);
. 4
‘f‘(S) - 3
- Maximo relativo A(3, 15)

(2)-9
2 4

3 57
39)
| dibujar (A, {color = negro, tamafio_punto = 10})
| dibujar(C, {color = negro, tamarfio_punto = 10})
| dibujar (B, {color = negro, tamarfio_punto = 10})

- Minimo relative A(
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EJ tablerol ==
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.
4—x

dibuja la gréfica estudiando:

L Dada la funcién: f(x) =

a) Dominio y puntos de corte con los ejes de coor-
denadas.

b) Ecuacién de sus asintotas.
¢) Méximos y minimos relativos.
d) Intervalos de crecimiento y decrecimiento.

e) Utiliza la informacién anterior para representar-
la graficamente.

Solucion:

[ Ejercicio 105
x2
)= =
| tablero({centro = punto(0, 0), anchura = 12, altura = 12})
| dibujar(f(x), {color = negro, anchura_linea = 2})
a) Dominio y corte con los ejes
Es una funcion racional y existe siempre menos cuando se anula
el denominador, x, = -2,x,=2
Dom(f) = IR - {-2,2} =(-00, -2) U [-2,2) U (2, +c0)
Punto de corte con los ejes 0(0, 0)
b) Asintotas
- Verticales: x=-2,x=2
| dibujar(x = -2, {color = negro, anchura_linea = 2})
| dibujar(x =2, {color = negro, anchura_linea = 2})
- Horizontales :
| h=lim f{x) = -1
N— -0

|k= lim f{x) = -1
X003

Asintota horizontal : v = -1
| dibujar(y = -1, {color = negro, anchura_linea = 2})
- Asintota oblicua : no tiene porque el grado del numerador
no es uno mas que el grado del denominador.
¢) Maximos y minimos relativos
| resolver(f(x) =0) => {{x=0}}
| f(0) = 0
| 0 = punto(0, 0);
, 1
'(0) => 0
- Minimo relativo : O(0, 0)
| dibujar(0, {color = negro, tamafio_punto = 10})

9. Andlisis de funciones y representacion de curvas [227]
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LI Dibuja la grafica de la funcién:

T tableral @.
WiRIS K
|5 DBe o nojo@ls s BB | e =5

e indica su dominio, asintotas e intervalos de cre-

cimiento y decrecimiento.

Solucion:

[ Ejercicio 107
x| .
2-x'
| dibujar (f(x), {color = rojo, anchura_linea = 2})
2. Dominio :
= Dom(f) =IR - 2 = (-00, 2) U (2, +00)
3 6. Asintotas :
- Verticales: x =2
| dibujar(x = 2, {color = verde, anchura_linea = 2})
- Horizontales :
h=lm f(x) = 1

x—-od

f(x) =

k=lim fix) = -1

X+
L] Dada la funcién: | dibujar(y = -1, {color = verde, anchura_linea = 2})
_ | dibujar(y = 1, {color = verde, anchura_linea = 2})

f(x) =20+ |x2 1| - Oblicuas : no tiene, porque el grado del numrador
dibuja la grafica de f(x) no es uno mayor que el del denominador.
8. Monotonia:

Solucioén: [F(1) => 2
- Creciente : (0, 2) U (2, +00)

Ejercicio 106
- Decreciente : (-00, 0)

| f(x) =2x + [x2 = 1]; -
| dibujar (f(x), {color = rojo, anchura_linea = 2})

'tahleml _ @h
B tablerct @" WiRIS
WiRIS s DEe ¢ umo@s s BB |
@ DEe » ubo@ss s @D |
4
1 8 6 4 y:4 4 8 10

Blogue II. Analisis
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